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ΘΔΜΑ Α 

 

Α1.Γώζηε ηνλ νξηζκό ησλ ζπληεηαγκέλσλ ελόο δηαλύζκαηνο 


.     (μον.5) 

 

Α2.α)Γώζηε ηνλ νξηζκό ηνπ εζσηεξηθνύ γηλνκέλνπ δύν  

          δηαλπζκάησλ   θαη   
 

.                                                            (μον.3) 

      β)Αλ 1 1 2 2(x ,y )  θαη  (x ,y )   
 

 πσο εθθξάδεηαη ην  
 

 ;     (μον.2) 

 

Α3.Αλ 1 1 2 2(x ,y ) θαη  Β(x ,y )  λα δείμεηε όηη: 

      2 1 2 1AB (x x ,y y )  


.                                                                 (μον.5) 

 

Α4.Να θπθιώζεηε ην Σ ή ην ι ζηηο πξνηάζεηο: 

 

      1.Αλ 
2

 ηόηε (5,2)
5

   


                                                             Σ   Λ 

 

      2.Αλ ( 4,7) θαη Β(2, 3)    ην κέζν Μ ηνπ ΑΒ είλαη ( 1,2)        Σ   Λ 

 

      3.Αλ  θαη  
 

 κε κεδεληθά δηαλύζκαηα ηόηε 

2
 

  


 
 

               Σ   Λ 

 

      4.Γηα ηα   θαη    ηζρύεη       
     

                                          Σ   Λ 

 

      5.Αλ ( ) ( )   
   

 ξόκβνο, όπνπ ,      
   

  Σ   Λ 

                                                                                                          (μον.10) 
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ΘΔΜΑ Β 

Γίλνληαη ηα δηαλύζκαηα α (x 1, 3)  θαη  β=(1 x,3x 2), x    


R. 

Β1.Να δείμεηε όηη ηα α,β


 δελ είλαη ζπγγξακκηθά γηα θάζε xR.      (μον.7) 

Β2.Γηα x 4   , λα βξείηε ηε γσλία πνπ ζρεκαηίδεη ην α


 κε ηνλ x΄x.(μον.7) 

Β3.Γηα x=2, λα γξάςεηε ην δηάλπζκα u=3i+2j
 

 σο γξακκηθό  

      ζπλδπαζκό ησλ  θαη  
 

 .                                                             (μον.6)        

Β4.Γηα x=0, βξείηε δηάλπζκα  γ


 αληίξξνπν ηνπ β


 κε κέηξν 10 .    (μον.6) 

 

ΘΔΜΑ Γ 

 

Γ1. Έζησ ηα ζεκεία Α(1,3) , Β(5,1). 

       Αλ 4 2  
  

 θαη Μ ην κέζνλ ηνπ ΑΒ 

       α) λα βξείηε ηηο ζπληεηαγκέλεο ησλ 


 θαη 


 

       β) λα απνδείμεηε όηη ηα ζεκεία Ο , Γ , Μ  είλαη ζπλεπζεηαθά 

       γ) λα βξείηε ην ι , όηαλ ι  
 

                                           (μον.9) 

Γ2. Γίλνληαη ηα ζεκεία Α(3,1) , Β(θ1 , 2θ1) θαη Γ(θ, θ+1) . 

      Να δείμεηε όηη , γηα θάζε θR , ηα ζεκεία  Α , Β , Γ απνηεινύλ  

      θνξπθέο ηξηγώλνπ.                                                                        (μον.4) 

Γ3.Γίλεηαη ηζόπιεπξν ηξίγσλν ΑΒΓ κε πιεπξά α=2 Αλ ΑΓ είλαη  

     ύςνο ηνπ ηξηγώλνπ, λα ππνινγίζεηε ηα  εζσηεξηθά γηλόκελα: 

     α)


 


   β) 


  


     γ) 


  


      δ) 


 


              (μον.12) 

 

ΘΔΜΑ Γ 

 

Γ1.Να βξεζνύλ νη γσλίεο ηξηγώλνπ ΑΒΓ, αλ ηζρύεη   

     ( ) ( )
     

      όπνπ  


  δηάκεζνο.                   (μον.8) 

Γ2. Σ’ έλα παξαιιειόγξακκν ΑΒΓΓ έρνπκε (1,2),


   

      ( 1,3)


   .Βξείηε ηηο γσλίεο ηνπ παξαιιεινγξάκκνπ θαη  

      ηα κήθε ησλ δηαγσλίσλ.                                                               (μον.9) 

Γ3. Γείμηε (δηαλπζκαηηθά) όηη νη δηαγώληεο ξόκβνπ ηέκλνληαη  

       θάζεηα.                                                                                         (μον.8) 

 

ΚΑΛΗ ΔΠΙΤΥΦΙΑ 
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Απανηήζεις (ενδεικηικές) 

 

ΘΔΜΑ A 

 

Α1, Α2, Α3 Θεσξία 

Α3. 1Λ,   2Σ,    3Λ,    4Λ,    5Σ  

 

ΘΔΜΑ Β 

 

Β1.Δ ίλαη: 

     2x 1 3
det( , ) (x 1)(3x 2) 3(1 x) 3x 2x 1 0

1 x 3x 2

 
           

 

 
 

     γηαηί έρεη 8 0    . Αξα  ηα  θαη  
 

 δελ είλαη ζπγγξακκηθά. 

 

Β2.Γηα  
3

x 4  είλαη  ( 3, 3)  ι 1
3


        





 θαη ε δηαλπζκαηηθή ηνπ   

      αθηίλα είλαη ζην 3
ν
 ηεηαξηεκόξην, άξα 

5

4 4

 
    . 

 

Β3.Γηα x 2  είλαη (3, 3),  ( 1,4).      
 

  

      Δζησ θ, ι πξαγκαηηθνί αξηζκνί ώζηε      

      u   νπόηε  (3,2)=θ (3, 3)+ι ( 1,4)       
  

  

      (3,2) (3 , 3 4 )         

    
( )

5 5

3 3 3 5 3 3

3 4 2 3 3 5 14
3 3

3 9


   

    
  

      
    

. Αξα 
14 5

u
9 3

   
  

.  

 

B4.Γηα 2 2x 0 είλαη (1, 2) κε 1 ( 2) 5        
 

  

      Αθνύ  
 

 ζα ππάξρεη ι<0 ώζηε    
 

. 

      Αθνύ 10 10 5 10 2          
 

 θαη επεηδή 

      ι<0 είλαη 2   . Αξα 2   
 

 ( 2,2 2)  


. 
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ΘΔΜΑ Γ 

Γ1.α)Τν κέζν Μ ηνπ ΑΒ είλαη ην 
1 5 3 1

,  δει. Μ(3,2).
2 2

  
 
 

  

         Δπίζεο (5 1,1 3) δει. (4, 2)      
 

 . 

         ●Απ’ ηελ ηζόηεηα  4 2  
  

  έρνπκε:  
           4(x,y) 2 (1,3) (4, 2) (4x,4y) (6,4)        

           
3

4x 6 θαη 4y=4 x=  θαη y=1
2

  .Αξα 
3

,1
2

 
   

 


. 

        ●Δίλαη (3,2) 


. 

     β)Δίλαη 
ό άθξν ην Ο

2 ,  Γ, Μ


    
   

  ζπλεπζεηαθά. 

     γ)Αθνύ 
3 3 3 3

,1 3 ,2 1 ,1 ,1
2 2 2 2

       
                

       

 
  

       άξα  ι=1. 

 

Γ2.Δίλαη A ( 4,2 ),  A ( 3, 2)       
 

 νπόηε: 

     
4 2

det(AB,A ) (( 4) ( 2) 2 ( 3))
3 2

  
             

   

 
  

     2 2 22 4 8 2 6 4 8 0               γηαηί έρεη Γ=  16<0. 

     Αξα ηα  θαη  
 

 δελ είλαη ζπγγξακκηθά νπόηε ηα Α, Β, Γ δελ είλαη  

     ζπλεπζεηαθά.Αξα είλαη θνξπθέο ηξηγώλνπ. 

Γ3.Σην ηξίγσλν ΑΓΓ 2 2 2 2 22 1 3 3         . 

      α) ˆ      
   

  

          =
1

2 2 60 2 2
2

     2 δει.  
 

=2. 

      β) ˆ2 2       
   

 

          = 2 2 60   
1

2 2 2
2

       δει.
 

= 2  .  

      γ) 
3ˆ 3 2 30 3 2 3

2

            
   

 

          δει. 
 

=3. 

      δ) 
( )

  
   

3 . 
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ΘΔΜΑ Γ 

 

Γ1.Δρνπκε: ( ) ( )
     

      θαη επεηδή ηα   θαη   
 

  

      δελ είλαη ζπγγξακκηθά ζα  είλαη:           

     

ˆ 900

0  ηζνζθιέο

     
  

     


   

     

         
ˆ 90

 ύςνο θαη δηάκεζνο

 


   

ˆ 90

ˆ ˆ 45





 

   
. 

 

Γ2.●Δίλαη: ( , )


      
  

 
 

   

        
2 2 2 2

1 ( 1) 2 3

1 2 ( 1) 3

   


   
=

2
  άξα  

2 
  

        ˆ ˆˆ ˆΒ=Γ=135  θαη Α=Γ=45  . 

 

     ●Δίλαη: (1,2) ( 1,3) (0,5) θαη άξα       
  

 5 


. 

     ●Δπίζεο ( 1,3) ( 1, 2) ( 2,1)         
    

 θαη 

        2 2( 2) 1    


 5 


. 

 

 

Γ3.Δρνπκε:   

 

     2 22 2

( ) ( )

0.

        

      

     

    

      Αξα  
 

.  

 

       


