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Θέμα 1
ο
: 

 

Α. α. Πωο νξίδεηαη ε γωλία ω πνπ ζρεκαηίδεη κηα επζεία ε κε 

         ηνλ x΄x θαη ηη ηηκέο παίξλεη ; Πόηε είλαη ω=0 θαη πόηε 

         
2


  ;                                                                                   (Μον.3) 

 

     β. Πωο νξίδεηαη ε θιίζε κηαο επζείαο ε; Πόηε είλαη ζεηηθή , 

         πόηε αξλεηηθή θαη πόηε δελ νξίδεηαη ;                                   (Μον.2) 

 

      γ. Αλ 0 0(x ,y )  ζεκείν από ην νπνίν δηέξρεηαη κηα επζεία 

         ε θαη ι ν ζπληειεζηήο δηεπζύλζεώο ηεο λα δείμεηε όηη ε 

         εμίζωζε ηεο ε είλαη 0 0y y (x x )                                    (Μον.10) 

 

 Β. Να νξίζεηε ωο (Σ) ή (Λ) ηηο πξνηάζεηο : 

      1. Η εμίζωζε 
2

( 1) x ( 1)y 10 0        παξηζηάλεη 

          πάληα επζεία .                                                                        Σ     Λ 

 

      2. Η εμίζωζε y 2 (x 3), R      παξηζηάλεη γηα ηηο 

          δηάθνξεο ηηκέο ηνπ ι όιεο ηηο επζείεο πνπ δηέξρνληαη από 

          ην ζεκείν Α(3,2)                                                                    Σ     Λ 

 

       3. Ο θύθινο 
2 2 2

(x ) y     εθάπηεηαη ζηνλ y'y                Σ     Λ 

 

       4. Έζηω νη θύθινη 
2 2

x (y 2) 4   θαη 
2 2

(x 2) y 4   . 

           Τν ζεκείν Μ(1,1) είλαη εζωηεξηθό θαη ηωλ δύν θύθιωλ      Σ     Λ 

 

       5. Η εμίζωζε 
2 2

x y 2x 4y 4 0      παξηζηάλεη θύθιν       Σ     Λ 

                                                                                                       (Μον. 10) 
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Θέμα 2
ο
: 

 

 Γίλνληαη νη εμηζώζεηο : 1 : x y 1 0      θαη 2 : ( 1)x (1 )y 4 0        
 

 1. Να δείμεηε όηη θαζεκία από ηηο εμηζώζεηο απηέο παξηζηάλεη 

     επζεία .                                                                                       (Μον.4) 

 

 2. Να βξείηε ηηο ηηκέο ηνπ ι , ώζηε ε ε1 λα είλαη παξάιιειε 

     ζηελ 1 : 4x 2y 3 0                                                                 (Μον.4) 

 

3. Να βξείηε ηηο ηηκέο ηνπ ι , ώζηε ε ε2 λα είλαη  θάζεηε ζηελ 

    2 : x 3y 4 0                                                                            (Μον.5) 

 

4. Να βξείηε ηελ νμεία γωλία πνπ ζρεκαηίδνπλ νη επζείεο  

    ε1 θαη ε2                                                                                       (Μον.6) 

 

5. Να απνδείμεηε όηη ε επζεία ε2 δηέξρεηαη από ζηαζεξό 

    ζεκείν γηα θάζε R                                                                 (Μον.6) 

 

 

Θέμα 3
ο
: 

 Γίλνληαη νη εμηζώζεηο  
2 2

1C : x y 2x 4y 11 0      θαη  : x y 1 0     

 1.Να απνδεηρζεί όηη ε εμίζωζε C1 παξηζηάλεη θύθιν , ηνπ  

    νπνίνπ λα βξεζνύλ ην θέληξν θαη ε αθηίλα .                              (Μον.5) 

 

 2. Να βξεζνύλ ηα θνηλά ζεκεία ηνπ C1 θαη ηεο ε .                        (Μον.5) 

 

 3. Να απνδεηρζεί όηη ε εμίζωζε 
2 2

x y 2x 4y 11 (x y 1) 0         

     παξηζηάλεη θύθιν Cι γηα θάζε R                                         (Μον.5) 

 

4. Να βξείηε ηνλ γεωκεηξηθό ηόπν ηωλ θέληξωλ Κι ηωλ 

    θύθιωλ Cι                                                                                   (Μον.5) 

 

5. Να βξεζνύλ νη ηηκέο ηνπ ι , ώζηε ν θύθινο Cι λα 

   εθάπηεηαη ζηελ επζεία : x 3y 7 0                                          (Μον.7) 
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Θέμα 4
ο
: 

 

Α. Γίλεηαη ε εμίζωζε 
2 2

C:(2x 1) 4y 4    

     1. Να δείμεηε όηη ε C παξηζηάλεη θύθιν κε θέληξν 
1

,0
2

 
  
 

 

         θαη αθηίλα ξ=1                                                                          (Μον.8) 

    2. Να δείμεηε όηη ην ζεκείν 
1

0,
2

 
 
 

 είλαη εζωηεξηθό ηνπ 

       θύθινπ C θαη λα βξείηε ηελ επζεία (ε) πνπ νξίδεη ζηνλ 

       θύθιν ρνξδή κε κέζν ην Α                                                         (Μον.8) 

 

   3. Να βξείηε ηα ζεκεία ηνπ θύθινπ ηωλ νπνίωλ ε απόζηαζε 

       από ην Ο είλαη κέγηζηε θαη ειάρηζηε                                         (Μον.4) 

 

 

Β. Αλ ε εμίζωζε 
2 2 2 2

C:( 2 )x ( 1)y 2 x y 2 0            

    παξηζηάλεη θύθιν , λα βξείηε ηα ι θαη κ                                 (Μον.5) 

  

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

ΚΑΛΗ ΔΠΙΤΥΦΙΑ 
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ΑΠΑΝΤΗΣΔΙΣ(ΔΝΓΔΙΚΤΙΚΔΣ) 

Θέμα 1
ο
: 

 

 Α. Θεωξία       Β. 1Λ  ,  2Λ  , 3Σ ,  4Σ  , 5Λ  

 

Θέμα 2
ο
:  

 

  1. Η (ε1) έρεη Α=ι , Β=-1 0  άξα παξηζηάλεη επζεία γηα θάζε R  

      Η (ε2) έρεη 1, (1 )         ηα νπνία δελ κεδελίδνληαη  

     ζπγρξόλωο άξα παξηζηάλεη επζεία γηα θάζε R  

 

 2. Δίλαη 1 1/ /        δει λ=2 

 

 3.  Δίλαη  2 2 2 1         δει. 
1 1

1
1 3






  


 θαη 1    

      1 3(1 ) 1 3 3            2 4   λ = 2  

 

 4.  Έζηω 1 1(1, ) / /    θαη 2 2(1 , 1) / /       . Τόηε : 

     1 2
1 2 1 2

1 2

( , ) ( , )
 

     
 


 

 2 2 2

1 (1 ) ( 1)

1 ( 1) (1 )

  

  

   
 

    

 

      =

2

2 2 2

1

1 2 1 1 2

  

    

  

      

=               

       

2 2

2 2 2 2

1 1

1 2 2 1 2 1

 

   

 
 

      

2

2

1

2( 1)









 

       
1 2

22
   . Άξα  

0

1 2, 45    

 

 5. 2

2

 ι=0 ε : x y 4 0 y 2
 ι=1 ε : 2x 4 0 x 2    




     


     
. Άξα νη επζείεο απηέο  

     ηέκλνληαη ζην ζεκείν Μ(-2,2) .Γηα ην ζεκείν απηό ε (ε2) γίλεηαη : 

     ( 1) ( 2) (1 ) 2 4 2 2 2 2 4 0                  δει.  

      επαιεζεύεηαη .Άξα όιεο νη επζείεο ε2 δηέξρνληαη από ην Μ(-2,2)  
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Θέμα 3
ο
: 

 1. Η εμίζωζε 
2 2

1C : x y 2x 4y 11 0       γξάθεηαη 

     
2 2 2

(x 2x) (y 4y) 11 (x 2x 1)      
2

(y 4y 4) 11 5       

      
2 2

(x -1)+(y+2)=16   . Άξα παξηζηάλεη θύθιν θέληξνπ Κ(1,-2) θαη 

     αθηίλαο ρ=4. 

 

  2.  Από ην ζύζηεκα   

        2 2 2 2
x y 1 0 y x 1   (1)

x y 2x 4y 11 0 x (x 1) 2x 4(x 1) 11 0

    


           
 

       δει. 
2 2 2

x x 2x 1 2x 4x 4 11 0 2x 4x 6 0              

       
2

x 2x 3 0    x =1 ή x = -3  

        Αλ 

(1)

x 1 y 2    

        Αλ 

(1)

x 3 y 2      .Άξα ν θύθινο C1 θαη ε επζεία ε ηέκλνληαη ζηα 

        ζεκεία Α(1,2) και Β(-3,-2) 

 

    3. Η δνζείζα εμίζωζε γξάθεηαη :  

        
2 2

x y 2x 4y 11 x y 0            

        
2

x 
2
y +(λ - 2)x +(4 - λ)y+λ -11= 0    κε   

        
2 2 2 2

4 ( 2) (4 ) 4( 11)                

         = 
2 2

4 4 16 8 4 44           
2

2 16 64     

         = 
2

2( 8 32)    . 

         Τν ηξηώλπκν 
2

8 32    έρεη  
2

( 8) 4 32 64 0         

         νπόηε είλαη νκόζεκν ηνπ 1 δει ζεηηθό γηα θάζε R  . Η 

         εμίζωζε ινηπόλ  
2

C : x 
2
y +(λ - 2)x +(4 - λ)y+λ -11= 0       

         παξηζηάλεη θύθιν κε θέληξν 
 
 
 

λ

-λ +2 λ - 4
Κ ,

2 2
 θαη αθηίλα 

         

2
2(λ - 8λ +32

ρ =
2
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     4. Αλ Κι(x,y) ηόηε 
2

x
2x 22

4 2y 4
y

2




 

  
    

   
 



2x 2 2y 4     

          x +y+1= 0  . Η επζεία απηή είλαη ν γ.η ηωλ Κι 

 

      5. Πξέπεη d(Κ,δ)=ξ δει. 

2
2 4

3 7
2 16 642 2

210

 

 

 
 

 
   

          
2

12 5 40 160      
2 2

144 12 5 40 160          

          
2

4( 4 4) 0     λ = 2  
 

 

Θέμα 4
ο
: 

Α. 1. Η εμίζωζε 
2 2

C:(2x 1) 4y 4    γξάθεηαη : 

     

2 2
2 21 1

2 x 4y 4 4 x 4y 4
2 2

    
          

    


2
21

x y 1
2

 
   

 
  (1) 

     Καη επνκέλωο παξηζηάλεη θύθιν θέληξνπ Κ
1

,0
2

 
 
 

 θαη ξ=1 

 

  2. Γηα ην ζεκείν 
1

0,
2

 
 
 

 ε (1) δίλεη 

2 2
1 1

0
2 2

   
    

   
=

1 1

4 4
  = 

      =
2 1

1
4 2
   =ξ,  άξα ην Α είλαη ην εζωηεξηθό ζεκείν ηνπ θύθινπ. 

      Αλ Α κέζν ηεο ρνξδήο ΒΓ ηόηε 

      .   Δίλαη  

1
0

2 1
1

0
2




  


 

      Άξα 1   θαη ε ΒΓ έρεη εμίζωζε 

      A: y y ( )       δει. 

      
1

y 1 (x 0)
2

     δει 
1

: y x
2

    
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  3. Η ειάρηζηε απόζηαζε είλαη ε ΟΓ θαη ε κέγηζηε ΟΔ . 

      Γηα y 0  ε (1) 

2
1 1

x 1 x 1
2 2

 
      

 
 ή 

1
x 1

2
     

        
3

x
2

  ή 
1

x
2

   .Άξα 
1

,0
2

 
  
 

 θαη 
3

,0
2

 
 
 

 . 

 

 

Β.  Πξέπεη θαη’αξράο λα είλαη 
2 2

2 ( 1) 0        άξα 

      
2 2 2 2

2 1 0 ( 2 1) 0             
2 2

( 1) 0       
      λ=0 θαη μ=1 

      Τόηε : 
2 2

C: 2x 2y y 2 0      δει 
2 2 1

C: x y y 1 0
2

     

       κε 

2
2 2 2 1 1 17

4 0 4 4 0
2 4 4

 
           

 
 

       Άξα ε C είλαη θύθινο . 

 


