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Θέμα 1
ο
: 

Α. i. Να δηαηππώζεηε ηελ ηξηγσληθή αληζόηεηα.                               (4 μον.) 

     ii. Να εμεηάζεηε αλ ππάξρεη ηξίγσλν ΑΒΓ κε πιεπξέο α=5, 

         β=4 θαη γ=1.                                                                              (3 μον.) 

 

Β. Να απνδείμεηε όηη θάζε ζεκείν ηεο δηρνηόκνπ κηαο γσλίαο  

     ηζαπέρεη από ηηο πιεπξέο ηεο θαη αληίζηξνθα, θάζε εζσηεξηθό 

     ζεκείν ηεο γσλίαο πνπ ηζαπέρεη από ηηο πιεπξέο είλαη ζεκείν 

     ηεο δηρνηόκνπ.                                                                               (8 μον.) 

 

Γ. Να απνδείμεηε όηη ηα εθαπηόκελα ηκήκαηα θύθινπ, πνπ άγνληαη 

     από ζεκείν εθηόο απηνύ είλαη ίζα κεηαμύ ηνπο.                          (5 μον.) 

 

Γ. Να ραξαθηεξίζεηε κε () σζηό ή (Λ) Λάζνο ηηο παξαθάησ 

    πξνηάζεηο : 

    i. Η δηάκεζνο πνπ θέξνπκε από ηελ θνξπθή Α ελόο ηξηγώλνπ  

       ΑΒΓ ζπκβνιίδεηαη κε   .                                                                 Λ 

     

    ii. Σν ύςνο ελόο ηζόπιεπξνπ ηξηγώλνπ είλαη δηρνηόκνο θαη 

         δηάκεζνο.                                                                                          Λ 

     

    iii. Γύν νξζνγώληα ηξίγσλα πνπ έρνπλ δύν πιεπξέο ίζεο είλαη 

          ίζα.                                                                                                  Λ 

     

    iv. Αλ ζε ηξίγσλν ΑΒΓ ηζρύεη     , ηόηε ζα ηζρύεη θαη 

          B    .                                                                                              Λ 

     

    v. Τπάξρεη ζεκείν ηνπ επηπέδνπ πνπ ηζαπέρεη από ηξία  

         δηαθνξεηηθά ζεκεία κηαο επζείαο.                                                    Λ 

                                                                                                    (5x1=5μον.) 
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Θέμα 2
ο
: 

Α. Αλ γηα ην ηζνζθειέο ηξίγσλν ΑΒΓ (ΑΒ=ΑΓ)  

     ηνπ ζρήκαηνο ηζρύνπλ 

          θαη     , λα απνδείμεηε όηη:   

      i. Σα ηξίγσλα ΑΔΒ θαη ΑΔΓ είλαη ίζα.   

      ii. Σν ηξίγσλν ΓΔΒ είλαη ηζνζθειέο. 

      iii. Η επζεία ΑΓ είλαη κεζνθάζεηνο ηνπ ηκήκαηνο ΒΓ. 

                                                                                                  

                                                                                                (3x5=15 μον.) 

 

 

Β. Αλ ηα ηκήκαηα ΑΓ θαη ΒΓ ηέκλνληαη ζην Ο, ώζηε ΟΑ=ΟΒ θαη  

      OA  , λα απνδείμεηε όηη ΑΓ=ΒΓ.                                   (10 μον.) 

 

 

 

 

Θέμα 3
ο
: 

Α.  Αλ Μ ζεκείν ηεο πιεπξάο ΒΓ ηξηγώλνπ ΑΒΓ θαη Γ θαη Δ νη πξνβνιέο  

     ηνπ ζηηο πιεπξέο ΑΒ θαη ΑΓ αληίζηνηρα, λα απνδείμεηε όηη: ΓΔ<ΒΓ.  

           (7 μον.) 
 

B. Γίλεηαη νμεία γσλία xOyθαη δύν  

    νκόθεληξνη θύθινη  1O,  θαη  2O,   

    κε 1 2    , πνπ ηέκλνπλ ηελ Οx ζηα  

    Κ, Α θαη ηελ Οy ζηα Λ, Β αληίζηνηρα. 

    Να απνδείμεηε όηη: 

    i. ΑΛ=ΒΚ. 

    ii. Σν ηξίγσλν ΑΡΒ είλαη ηζνζθειέο,  

         όπνπ Ρ ην ζεκείν ηνκήο ησλ ΑΛ  

         θαη ΒΚ. 

    iii. Η ΟΡ δηρνηνκεί ηελ xOy .                                              (3x6=18 μον.) 
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Θέμα 4
ο
: 

Α. Έζησ θύθινο θέληξνπ Ο θαη αθηίλαο ξ . Από ζεκείν  

     Α εθηόο ηνπ θύθινπ, θέξνπκε ηα εθαπηόκελα 

     ηκήκαηα ΑΒ θαη ΑΓ. Σα ζεκεία Δ θαη Γ είλαη 

     ηα αληηδηακεηξηθά ζεκεία ησλ Β θαη Γ αληίζηνηρα. 

     Να απνδείμεηε όηη:   

     i. Σα ηξίγσλα ΑΒΔ θαη ΑΓΓ  

         είλαη ίζα.                                         (6 μον.) 

     ii. Σα ηξίγσλα ΑΒΓ θαη ΑΓΔ  

         είλαη ίζα.                                         (6 μον.) 

     

 

 

Β. Έζησ ηξίγσλν ΑΒΓ θαη ηα ύςε ηνπ ΒΔ θαη ΓΓ πνπ αληηζηνηρνύλ ζηηο  

     πιεπξέο ΑΓ θαη ΑΒ αληίζηνηρα. Γίλεηαη ε αθόινπζε πξόηαζε: 

     Π: Αλ ην ηξίγσλν ΑΒΓ είλαη ηζνζθειέο κε ΑΒ=ΑΓ, ηόηε ηα ύςε ΒΔ  

          θαη ΓΓ πνπ αληηζηνηρνύλ ζηηο ίζεο πιεπξέο ηνπ είλαη ίζα. 

     i. Να εμεηάζεηε αλ ηζρύεη ε πξόηαζε Π αηηηνινγώληαο ηελ  

        απάληεζή ζαο.              (5 μον.) 

     ii. Να δηαηππώζεηε ηελ αληίζηξνθε πξόηαζε ηεο Π θαη λα  

         απνδείμεηε όηη ηζρύεη.                                                               (5 μον.) 

     iii. Να δηαηππώζεηε ηελ πξόηαζε Π θαη ηελ αληίζηξνθή ηεο 

           σο εληαία πξόηαζε.              (3 μον.) 

                                                                                                           

 

 

 

 

 

 

ΚΑΛΗ ΔΠΙΣΤΥΙΑ 
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ΑΠΑΝΣΗΔΙ(ΔΝΓΔΙΚΣΙΚΔ) 

  

Θέμα 1
ο
: 

Α.i. Κάζε πιεπξά ελόο ηξηγώλνπ είλαη κηθξόηεξε από ην άζξνηζκα ησλ 

       δύν άιισλ πιεπξώλ θαη κεγαιύηεξε από ηε δηαθνξά ηνπο. 

       Γειαδή, ζε ηξίγσλν ΑΒΓ έρνπκε: β-γ<α<β+γ,     . 

       

 

 

 

   ii. Δίλαη α>β θαη α>γ , νπόηε γηα λα ππάξρεη ηέηνην ηξίγσλν πξέπεη λα  

       ηζρύεη 4 1 5 4 1 3 5 5              , πνπ δελ ηζρύεη. 

       Δπνκέλσο δελ ππάξρεη ηέηνην ηξίγσλν. 

 

Β. Έζησ κία γσλία xoy


 θαη Μ έλα ζεκείν 

     ηεο δηρνηόκνπ ηεο Οδ .Φέξνπκε x  

     θαη y .Σόηε ηα νξζνγώληα ηξίγσλα 

     ΑΟΜ θαη ΒΟΜ είλαη ίζα γηαηί έρνπλ 

    90
  
    , ΟΜ θνηλή θαη 

 

 . 

    Δπνκέλσο , ΜΑ=ΜΒ . 

    Αληίζηξνθα . Έζησ Μ έλα εζσηεξηθό ζεκείν 

    ηεο γσλίαο .Φέξνπκε x  θαη  

    y  θαη ππνζέηνπκε όηη ΜΑ=ΜΒ .Σόηε 

    ηα ηξίγσλα ΑΟΜ θαη ΒΟΜ είλαη πάιη ίζα , αθνύ   

    90
  
   ,ΟΜ θνηλή θαη ΜΑ=ΜΒ θαη επνκέλσο  

    
 

 ,νπόηε ην Μ είλαη ζεκείν ηεο δηρνηόκνπ Οδ . 

 

 

Γ.   i. Λ      ii.      iii. Λ      iv.       v. Λ                
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Θέμα 2
ο
: 

 Α.  

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

     i. πγθξίλνπκε ηα ηξίγσλα AEB, AEΓ: 

          

 

1. : ή

2.   ί  ί  ί .

3.A



  


          


    

   

        

     ii. Από ηε ζύγθξηζε ηνπ πξνεγνύκελνπ εξσηήκαηνο είλαη ΔΒ=ΔΓ.  

         Δπνκέλσο ην ηξίγσλν ΓΔΒ είλαη ηζνζθειέο.  

   

     iii. Σν ηξίγσλν ΑΒΓ είλαη ηζνζθειέο, θαη ε ΑΓ είλαη δηρνηόκνο ηνπ, 

           επνκέλσο ζα είλαη θαη ύςνο θαη δηάκεζόο ηνπ. Άξα ΒΓ=ΓΓ θαη 

             . Οπόηε ε ΑΓ είλαη κεζνθάζεηνο ηνπ ΒΓ. 

  

Β.  

   

   
πγθξίλνπκε ηα ηξίγσλα ΑΟΓ, ΒΟΓ:

 

        

   

 
   

1 1

1 2

1.A

2. O BO Y

3.O O  θαηαθνξπθήλ

 ί  ί  ί .



  


  


  

     

 

     

    Δπνκέλσο όια ηα αληίζηνηρα ζηνηρεία ηνπο ζα είλαη ίζα έλα πξνο έλα, 

    νπόηε ΑΓ=ΒΓ. 
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Θέμα 3
ο
:        

 Α.                                                                                     

                                          

 

 

 

 

 

 

ην ηξίγσλν ΓΜΔ από ηξηγσληθή αληζόηεηα έρνπκε: 

ΓΔ<ΓΜ+ΜΔ (1). 

ην νξζνγώλην ηξίγσλν ΓΒΜ ε ΒΜ είλαη ε ππνηείλνπζα, νπόηε 

ΓΜ<ΒΜ (2). 

ην νξζνγώλην ηξίγσλν ΜΔΓ ε ΜΓ είλαη ε ππνηείλνπζα, νπόηε 

ΜΔ<ΜΓ (3). 

Από ηηο (1),  (2) θαη (3) πξνθύπηεη: 
   2 , 3

.           
 

Β.  
 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

      

       i. πγθξίλνπκε ηα ηξίγσλα ΟΚΒ, ΟΛΑ: 

           

  

  


1

2

1. ί   ,

2. O ί   ,  ί  ί  ί .

3.O : ή



       


              


 

 

         Δπνκέλσο, όια ηα αληίζηνηρα ζηνηρεία ηνπο ζα είλαη ίζα, νπόηε 

         ΑΛ=ΒΚ. 
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2 1

1 1 2 2

1.  έ  ί  ά  ξ

2. ύ  ύ

3.  .ί  ώ  . ύ .



         



       


             

  ii. πγθξίλνπκε ηα ηξίγσλα ΑΡΚ, ΒΡΛ: 

       

 

 

 

 

     Σα ηξίγσλα είλαη ίζα. Οπόηε ζα είλαη ΑΡ=ΒΡ , δειαδή ην ηξίγσλν  

      ΑΡΒ είλαη ηζνζθειέο. 

 

iii. Από ηε ζύγθξηζε ηνπ πξνεγνύκελνπ εξσηήκαηνο, έρνπκε όηη 

     νη ρνξδέο, ΚΡ, ΛΡ είλαη ίζεο, νπόηε θαη ηα αληίζηνηρα ηόμα ηνπο, 

           ζα είλαη ίζα. Δπνκέλσο θαη νη αληίζηνηρεο επίθεληξεο 

     γσλίεο πνπ βαίλνπλ ζηα ηόμα απηά ζα είλαη ίζεο. Γειαδή,  
1 2   , 

     νπόηε ε ΟΡ είλαη δηρνηόκνο ηεο xOy . 

 

 

 

Θέμα 4
ο
:   

Α. i. πγθξίλνπκε ηα νξζνγώληα ηξίγσλα ΑΒΔ, ΑΓΓ: 

       
 

 

1. ό  ή

2.  ά   ύ

       


         

 

       Σα νξζνγώληα ηξίγσλα έρνπλ δύν πιεπξέο ίζεο 

        κία πξνο κία, άξα είλαη ίζα.  

     ii. πγθξίλνπκε ηα ηξίγσλα ΑΒΓ, ΑΓΔ:   

       

 

 

    

1. . ή

2. . ύ

3.




      


      


        



  

       Σα ηξίγσλα είλαη ίζα.  
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Β.i. Έζησ ηξίγσλν όηη ην ηξίγσλν ΑΒΓ είλαη ηζνζθειέο κε ΑΒ=ΑΓ. 

       Φέξνπκε ηα ύςε ηνπ ΒΔ θαη ΓΓ. Θα απνδείμνπκε όηη ΒΔ=ΓΓ. 

                                  
        πγθξίλνπκε ηα νξζνγώληα ηξίγσλα ΒΔΓ θαη ΒΓΓ:  

           

1. : ή

2.  πξνζθείκελεο ζηε βάζε ηνπ ηζνζθεινύο

  


    

 

         Σα νξζνγώληα ηξίγσλα έρνπλ κία πιεπξά θαη κία νμεία γσλία 

         αληίζηνηρα ίζεο κία πξνο κία νπόηε είλαη ίζα. Δπνκέλσο ζα ηζρύεη 

         όηη ΒΔ=ΓΓ, δειαδή ε δνζείζα πξόηαζε Π ηζρύεη. 

   ii. Η αληίζηξνθε ηεο πξόηαζεο Π είλαη: 

        « Δάλ ηα ύςε ΒΔ θαη ΓΓ πνπ αληηζηνηρνύλ ζηηο πιεπξέο ελόο  

           ηξηγώλνπ ΑΒΓ είλαη ίζα, ηόηε ην ηξίγσλν ΑΒΓ είλαη ηζνζθειέο 

           κε ΑΒ=ΑΓ.» 

           Γηα ηε απόδεημή ηεο έρνπκε: 

           πγθξίλνπκε ηα νξζνγώληα ηξίγσλα ΒΔΓ θαη ΒΓΓ:  

           
 

1. : ή

2.

  


    
 

           Σα νξζνγώληα ηξίγσλα έρνπλ δύν πιεπξέο ίζεο κία πξνο κία, 

            άξα είλαη ίζα. Δπνκέλσο ζα είλαη      , δειαδή ην ηξίγσλν  

            ΑΒΓ είλαη ηζνζθειέο κε ΑΒ=ΑΓ. 

iii. « Έλα ηξίγσλν ΑΒΓ είλαη ηζνζθειέο κε ΑΒ=ΑΓ, αλ θαη κόλν αλ 

         ηα ύςε ηνπ ΒΔ θαη ΓΓ πνπ αληηζηνηρνύλ ζηηο ίζεο πιεπξέο 

         είλαη ίζα.»  
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