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ΘΔΜΑ Α 

Α1.Αλ ζε ηξίγσλν ΑΒΓ ηζρύεη 2 2 2AB A    ηόηε  1  ∟     (μον.10) 

 

Α2.Να θπθιώζεηε ην Σ ή ην Λ ζηηο πξνηάζεηο: 

 

      1.Κάζε επζεία πνπ είλαη παξάιιειε κε κία από ηηο πιεπξέο  

         ελόο  ηξηγώλνπ ρσξίδεη ηηο δύν άιιεο πιεπξέο ζε κέξε  

         αλάινγα.                                                                                        Σ   Λ 

      2.Σε ηξίγσλν ΑΒΓ κε εζσηεξηθή δηρνηόκν ΑΓ είλαη  

          θαη 
 

   
   

                                                            Σ   Λ 

      3.Γύν ηξίγσλα πνπ νη πιεπξέο ηνπ ελόο είλαη ηξηπιάζηεο  

         ησλ πιεπξώλ ηνπ άιινπ, είλαη όκνηα.                                           Σ   Λ 

      4.Γύν όκνηα ηξίγσλα έρνπλ ιόγν νκνηόηεηαο 2.Τόηε ηα  

         αληίζηνηρα ύςε ,δηρνηόκνη, δηάκεζνη ηνπ ελόο είλαη δηπιάζηα 

         ηνπ άιινπ.                                                                                     Σ   Λ   

      5.Γελ κπνξνύκε λα κεηξήζνπκε κε ππνδεθάκεηξν ηκήκα  

         κήθνπο 2  νύηε λα ην θαηαζθεπάζνπκε.                                    Σ   Λ  

      6.Αλ ζε ηξίγσλν ΑΒΓ είλαη α=8, β=10 θαη γ=7 ην ηξίγσλν 

         είλαη νμπγώλην.                                                                              Σ   Λ 

      7.Ζ δύλακε ηνπ Ο σο πξνο θύθιν (Ο,R) είλαη αξλεηηθή.                Σ   Λ 

      8.Τν εκβαδό ηξαπεδίνπ ηζνύηαη κε ην γηλόκελν ηεο δηακέζνπ  

         επί ην ύςνο ηνπ.                                                                             Σ   Λ 

      9.Τν ύςνο ηζνπιεύξνπ ηξηγώλνπ πιεπξάο α είλαη 
3

2


   θαη  

         ην εκβαδό ηνπ 
2 3

2


  .                                                            Σ   Λ 

      10.Μπνξνύκε λα ρσξίζνπκε έλα ηξίγσλν ζε όζα ηζνδύλακα  

           ηξίγσλα ζέινπκε.                                                                        Σ   Λ 

 

                                                                                                          (μον.10) 

A3.Δζησ ηξίγσλν κε πιεπξέο α, β, γ. Να βξείηε ην είδνο, σο πξνο 

      ηηο γσλίεο, ηνπ ηξηγώλνπ κε πιεπξέο , ,     .                     (μον.5) 
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ΘΔΜΑ Β 

 

Β1.Σηα ζεκεία Α θαη Γ ζεκεηώλνληαη νη  

      ζηαζκνί όπνπ είλαη ππνρξεσκέλν λα      

      ζηακαηά έλα ηξέλν. Μεηαμύ απηώλ εθηεί- 

      λεηαη έλαο νξεηλόο όγθνο. Δίλαη ζπλεπώο  

      αλαγθαίν λα δηαλνηρζεί έλα ηνύλει. Γηα ηελ  

      ηερλννηθνλνκηθή κειέηε εληνπίζηεθε ζηελ  

      πεδηάδα έλα ζεκείν Β ηέηνην, ώζηε ˆ 60   θαη  

      ππνινγίζηεθαλ νη απνζηάζεηο ζε ρηιηόκεηξα  ΑΒ=20km,   

      ΒΓ=32km.Πξνηείλνληαη δύν ιύζεηο: Φάξαμε ηεο γξακκήο  

      AΓ κε ζρεηηθά κεγάιε ππόγεηα  δηαδξνκή , ή ράξαμε θαηά  

      ηελ ηεζιαζκέλε ΑΓΓ κε ην Γ κέζνλ ηεο  ΒΓ, όπνπ ε ππόγεηα  

      δηαδξνκή ειαρηζηνπνηείηαη.(Γίλεηαη όηη 336 18.3 )  

      1.Να βξείηε ηηο νιηθέο απνζηάζεηο ΑΓ(κε ην ηνύλει) θαη ΑΓΓ.  (μον.8) 

      2.Αλ ην θόζηνο θαηαζθεπήο ηεο ΓΓ είλαη 4000€/m θαη ην  

        θόζηνο ηεο δηαδξνκήο ΑΓ ή ΑΓ είλαη 6000€/m λα ππνινγηζηεί  

        ε πνην  ζπκθέξνπζα από ηηο δύν ιύζεηο.                                    (μον.8) 

 

Β2.Γηα λα κεηξήζνπκε ην βάζνο ελόο 

      πεγαδηνύ εξγαδόκαζηε σο εμήο: Από ην  

      ζεκείν Α πνπ απέρεη 2 m από ηελ επηθάλεηα  

      ηνπ  εδάθνπο, βιέπνπκε ηελ άθξε Β ηνπ  

      πεγαδηνύ λα πξνβάιιεηαη ζην ζεκείν Γ.  

      Να βξείηε ην βάζνο  h ηνπ πεγαδηνύ.                                                                                    

                                                                                                            (μον.9) 

 

 ΘΔΜΑ Γ 

 

Γ1.Γίλνληαη ηα ζεκεία Α, Β, Γ, Γ θαη Δ ηνπ επηπέδνπ γηα ηα νπνία  

      είλαη ΑΒ=6, ΑΓ=8, ΒΓ=10, ΓΓ=7, ΒΓ=17, ΒΔ=4 θαη ΓΔ=21. 

      1.Να απνδείμεηε όηη  ηα ζεκεία  Δ, Β, Γ, Γ είλαη ζπλεπζεηαθά.   (μον.5) 

      2.Υπνινγίζηε ηα κήθε ησλ ηκεκάησλ ΑΓ θαη ΑΔ.                      (μον.5) 

 

Γ2.Σε νξζνγώλην ηξίγσλν ΑΒΓ κε  90  , ζεσξνύκε ηα ζεκεία  

      Γ θαη Δ ηεο ΒΓ ηέηνηα ώζηε ΒΓ=ΓΔ=ΔΓ. Να απνδείμεηε όηη  

      2 2 2 22
A

3
       .                                                             (μον.5) 
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Γ3.Σε θύθιν ζεσξνύκε δηάκεηξν ΑΒ θαη ζηελ πξνέθηαζε απηήο  

     πξνο ην Β ζεκείν Γ. Φέξνπκε αθόκε επζεία x AΓ   θαη ην  

     εθαπηόκελν ηκήκα ΓΓ. Αλ ε ΑΓ ηέκλεη ηε Γx ζην ζεκείν Δ,  

     λα απνδεηρζεί όηη: 

     1. Τν ηεηξάπιεπξν ΒΓΔΓ είλαη εγγξάςηκκν.                                (μον.5) 

     2. Ηζρύεη 2 2    .                                                    (μον.5) 

   

 

ΘΔΜΑ Γ 

 

Γ1.Σε έλα ηξαπέδην ΑΒΓΓ ε κηα βάζε είλαη δηπιάζηα ηεο άιιεο. 

     1.Να ππνινγίζεηε ην ιόγν ησλ εκβαδώλ ησλ δύν ηξαπεδίσλ, 

        ζηα νπνία ην ηξαπέδην ρσξίδεηαη απ’ ηε δηάκεζό ηνπ.               (μον.4) 

     2.Αλ Δ ε ηνκή ησλ δηαγσλίσλ ηόηε:  

        α) (ΑΒΔ)=
1

4
(ΓΓΔ)  θαη   β) (ΑΓΔ)=

1

2
(ΓΓΔ)                            (μον.4)  

 

Γ2.Αλ ε επζεία ηεο δηακέζνπ ΑΜ ελόο ηξηγώλνπ ΑΒΓ ηέκλεη ηνλ  

      πεξηγεγξακκέλν θύθιν (Ο,R) ζην ζεκείν Γ, ηόηε: 

      1.ηζρύεη 2 2AB A 2                                                   (μον.4)     

      2.αλ Δ ε πξνβνιή ηνπ Μ πάλσ ζηελ ΑΟ ηόηε  

        2 2 4R                                                                     (μον.5)    

 

Γ3.Γίλεηαη ηξίγσλν ΑΒΓ θαη έζησ ΑΓ ε δηάκεζόο ηνπ. Από ην  

      Α θέξνπκε επζεία ε θάζεηε ζηελ ΑΓ. Από ηα ζεκεία Β θαη Γ 

      θέξνπκε ηηο ΒΔ θαη ΓΕ αληίζηνηρα θάζεηεο ζηελ ε. 

      1.Να απνδείμεηε όηη ηα ηξίγσλα ΑΒΓ θαη ΓΔΕ είλαη ηζνδύλακα.(μον.4)    

      2.Να απνδείμεηε όηη (ΑΒΓ)=
1

2
(ΒΓΕΔ) .                                      (μον.4)   

 

 

 

                                          ΚΑΛΗ ΔΠΙΣΤΥΙΑ       

 

 

 

 

 



 

                                                                                      

                                                                                               Είμαζηε ηυχεροί που είμαζηε δάζκαλοι  

4 

 

 

                                 Απανηήζεις (ενδεικηικές) 

 ΘΔΜΑ Α 

Α1. Θεσξία     

Α2. 1Σ,   2Σ,   3Σ,   4Σ,   5Λ,   6Σ,   7Σ,   8Σ,   9Λ,  10Σ 

Α3. ●Δζησ γηα παξάδεηγκα α ε κεγαιύηεξε πιεπξά. Ζ ηξηγσληθή     

         αληζόηεηα 
2 2 2

  γξάθεηαη         .Αξα ην ηξίγσλν  

         κε πιεπξέο ,  ,      είλαη νμπγώλην.    

       ●Αλ α=β=γ ηόηε θαη =    νπόηε ηνηξίγσλν κε πιεπξέο ηηο 

        ,  ,     είλαη ηζόπιεπξν άξα νμπγώλην.  

 

ΘΔΜΑ Β 

Β1. 

1.Από ηνλ λόκν ησλ ζπλεκηηόλσλ έρνπκε: 

   
2 2 2

2 2 2

20 32 2 20 32 60 784 28 km

20 16 2 20 16 60 336 18.3 km





         

         
 

    Ζ δηαδξνκή ΑΓΓ είλαη 16+18.3=34.3km 

2. 

    Ζ δηαδξνκή ΑΓ έρεη θόζηνο 28  60001000=168.000.000€ 

    Ζ δηαδξνκή ΑΓΓ έρεη θόζηνο 

    18,3 60001000+16 40001000=173.800.000€ 

    Ζ πνην ζπκθέξνπζα ιύζε ινηπόλ είλαη ε δηαδξνκή ΑΓ. 

 

Β2.Δίλαη:   κε ιόγν νκνηόηεηαο 1.5 άξα h=ΒΔ=2 1,5 =3m 

 

ΘΔΜΑ Γ 

 

Γ1. 

1.Δίλαη: 2 2 2 26 8 100     = 

   2  ˆ 90   άξα ην ηξίγσλν 

   ΒΑΓ είλαη νξζνγώλην. 

   Δπεηδή ΒΓ+ΓΓ=ΒΓ ηα Β, Γ, Γ  

   είλαη ζπλεπζεηαθά                          

   Δπεηδή ΓΒ+ΒΔ=ΓΔ ηα Γ, Β, Δ  

   είλαη ζπλεπζεηαθά. 

  Αξα Δ, Β, Γ, Γ ζπλεπζεηαθά. 
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2.Δίλαη: 

   2 28 10 6,4 άξα ΒΖ=3,6        

   2 6,4 3,6 4,8        

    Δίλαη ινηπόλ: 

    

2 2 2 2 2 2 2

. .

2 2 2 2 2 2 2

. .

4,8 13,8 4,8 13,8

4,8 7,6 4,8 7,6



 



 

        

        

 

 

Γ2. Δρνπκε: 2 2 2

1 .



 

        

      =
2

2 22
2


     

     = 

2

2 2

223
2

2 2 3 3

 
      

      
   

 

    

Γ3. 

1.Δπεηδή ˆ ˆ 90  εγγεγξακκέλν        

2.Δίλαη: 2 2 2

.




       

   =
.

( )



                                                

 

 

ΘΔΜΑ Γ 

 

Γ1. 

1. Δίλαη: 
2 3

2 2

  
    θαη 

    

3

( ) 5 52

3( ) 7 7
2

2
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2. 

α)Δίλαη:    κε ιόγν νκνηόηεηαο 
2

2


  


 νπόηε ην 

ηξίγσλν ΓΔΓ έρεη δηπιάζην ύςνο αληίζηνηρα από ην ύςνο ηνπ ηξηγώλνπ 

ΑΔΒ. Αξα 

2

1

( ) 1 12

1( ) 2 2 4
2

2





   


  
 

   

  

β)Δίλαη: 

1

( ) 12

1( ) 2

2





   


 


  

       

Γ2. 

 

1.Δρνπκε:
2

2 2 2

1 . .
2

2



 


       = 

   =
2

2 2 2(2 )
2 2 2

2


                                                                         

     
2 22( )      

   Αξθεί λα δείμσ όηη:  

   2 2 2 2( )          = 

   2 2 2       πνπ ηζρύεη. 

 

2.Δπεηδή ην ΜΓΕΔ είλαη εγγξάςηκν ζα ηζρύεη: 

   2R 2 4R         

    θαη ιόγσ ηνπ α) εξσηήκαηνο είλαη 2 2 4R      

 

Γ3. 

1. ●(ΔΑΕ)=(ΑΒΓ)=
1

2
 ΑΓ  ΔΑ 

    ●(ΕΑΓ)=(ΑΓΓ)= 
1

2
ΑΓΕΑ               

     Αξα (ΔΓΕ)=(ΑΒΓ)     

 

2.(ΑΒΓ)=(ΔΓΕ)= 
1

2
ΔΕΑΓ=

1

2
(ΔΒΓΕ)    


