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ΘΔΜΑ Α 

 

Α1. 1. Τη νλνκάδνπκε πξαγκαηηθή ζπλάξηεζε;                                 (μον.3) 

 

       2. Τί νλνκάδνπκε ζύλνιν ηηκώλ ζπλάξηεζεο;                            (μον.3) 

 

       3. Αλ είλαη γλωζηή ε γξαθηθή παξάζηαζε ηεο ζπλάξηεζεο f  

           ηη γλωξίδεηε γηα ηελ γξαθηθή παξάζηαζε ηωλ ζπλαξηήζεωλ: 

          ● f (x c),  c R        ●f (x) c,  c R         ● f (x)                     (μον.6) 

 

Α2. Πόηε κία ζπλάξηεζε f κε πεδίν νξηζκνύ έλα ζύλνιν Α  

       ιέγεηαη γλεζίωο θζίλνπζα;                                                      (μον.3) 

                                                                                                          

Α3. Να ραξαθηεξίζεηε κε (Σ) Σωζηό ή (Λ) Λάζνο ηηο παξαθάηω 

        πξνηάζεηο :  

        α.Τν ζύζηεκα 
xy 2

x y 0

 


  
 είλαη αδύλαην.                                   Σ      Λ                                                                                            

        β. Η ζπλάξηεζε   2f x x 3x 1     είλαη παξαβνιή θαη  

            παξνπζηάδεη ειάρηζην ζηελ θνξπθή ηεο Κ.                            Σ      Λ 

 

        γ. Η γξαθηθή παξάζηαζε ηεο    
2

f x x 2 1    είλαη 

            κεηαηόπηζε ηεο γξαθηθήο παξάζηαζεο ηεο   2x x   θαηά 

            2 κνλάδεο αξηζηεξά θαη 1 κνλάδα πάλω.                                Σ      Λ 

 

        δ.Τν ζπκκεηξηθό ηνπ ζεκείνπ Μ(x,y)  ωο πξνο ηνλ x΄x 

            είλαη ην Μ΄(x,y)                                                                    Σ      Λ 

 

        ε. H ζπλάξηεζε f (x) ln x  έρεη ζύλνιν ηηκώλ ην (0, )         Σ      Λ 

                                                                                                          (μον.10) 
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ΘΔΜΑ Β: 

Β1. Να ιύζεηε ην ζύζηεκα 
2 2

xy 2

x y 5

 


  
  θαη λα εξκελεύζεηε  

      γεωκεηξηθά ην απνηέιεζκα.                                                         (μον.8) 

 

Β2. Mε 61m ζπξκαηόπιεγκα πεξηθξάμακε έλα νξζνγώλην θαηά  

       κήθνο ελόο ηνίρνπ (ε πιεπξά θαηά κήθνο ηνπ ηνίρνπ δελ     

       πεξηθξάρζεθε). Να βξεζνύλ νη δηαζηάζεηο ηνπ νηθνπέδνπ, αλ ην     

       εκβαδόλ ηνπ είλαη 450m
2
.                                                            (μον.5) 

    

Β3. Δίλεηαη ε ζπλάξηεζε    
2

f x x 3 5,  x 3      . 

      α. Να κειεηήζεηε ηε ζπλάξηεζε ωο πξνο ηε κνλνηνλία. 

      β. Να βξείηε ηα αθξόηαηα ηεο ζπλάξηεζεο. 

      γ. Να εμεηάζεηε αλ ε ζπλάξηεζε είλαη άξηηα ή πεξηηηή. 

      δ. Να θάλεηε ηε γξαθηθή παξάζηαζε ηεο ζπλάξηεζεο. 

                                                                                                          (μον.12) 

 
 

ΘΔΜΑ Γ 

 

Γ1. Αλ είλαη ζπλάξηεζε ε 
2x , x 1

f (x)
3 x 2, x 1

  
 

  
  λα βξείηε  : 

       α. ηνλ ηύπν ηεο f                                                                          (μον.4) 

       β. ηα 











15

1
f  ),15(f                                                           (μον.4) 

       γ. λα ιύζεηε ηελ εμίζωζε f(x)=4                                                 (μον.4) 

 

 

Γ2.Να βξείηε ηo  πεδίν νξηζκνύ ηωλ ζπλαξηήζεωλ: 

     1. 
2

2

x 2
f (x) ln(81 x )

x 9x 8


  

 
                                                 (μον.6) 

 

     2. 
2f (x) ln( x 1 x)                                                                   (μον.7) 
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ΘΔΜΑ Γ 

 

Γ1.Γηα πνηεο ηηκέο ηνπ x R  ε γξαθηθή παξάζηαζε ηεο  

      ζπλάξηεζεο 4 3 2f (x) x 6x 22x 30x 13       βξίζθεηαη  

      πάλω απ’ ηνλ x x ;                                                                         (μον.8) 

 

Γ2.Να βξείηε ηα θνηλά ζεκεία ηωλ ζπλαξηήζεωλ       

     4 3f (x) 2x 5x  θαη  g(x)=5x 2                                                  (μον.7)  

  

Γ3.Να βξεζνύλ νη ηηκέο ηνπ αθέξαηνπ ι ώζηε ε  

      

x

x

e 1,  x ιlnι
f (x)

2e 3,  x 2lnι

  
 

 

  λα είλαη ζπλάξηεζε.                         (μον.10)  

 

 

 

 

 

ΚΑΛΗ  ΕΠΙΤΥΦΙΑ 
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Απανηήζεις (Δνδεικηικές) 

 

ΘΔΜΑ Α 

 

Α1, Α2  Θεωξηα 

 

Α3.      Σ,   Λ,   Λ,    Σ,    Λ 

 

 

ΘΔΜΑ Β 

Β1. Ερνπκε: 
2 2 2 2

xy 2 xy 2 xy 2

x y 5 (x y) 2xy 5 (x y) 9

  
  

      
  

 

       1 2

xy 2 xy 2
( )  ή  ( )

x y 3 x y 3

 
 

    
. 

       Οη ιύζεηο ηνπ 1( )  είλαη ιύζεηο ηεο εμίζωζεο  2 3 2 0         

      1 ή  ω= 2    άξα    x,y 1, 2  ή x,( ) ( )y 2, 1       . 

      Οη ιύζεηο ηνπ 2( )  είλαη ιύζεηο ηεο εμίζωζεο  2 3 2 0         

      1 ή  ω=2  άξα    x,y 1,2  ή x,( ) ( )y 2,1  . 

      Γξαθηθά νη ιύζεηο απηέο παξηζηάλνπλ ηα θνηλά ζεκεία ηωλ γξακκώλ 

      xy 2  (ππεξβνιή) θαη 2 2x y 5   (θύθινο). 

 

 

Β2. Ερνπκε:   

 

 

2xy 450 xy 450
x (61 2x) 450 2x 61x 450 0

2x y 61 y 61 2x (1)

 
        

   

 άξα 
261 61 4 2 450 61 121 61 11

x
4 4 4

     
    νπόηε x 18  

25
ή x=

2
  Απ’ ηελ (1) y 61 2 18 61 36        y 25  

ή
25

y 61 2 61 25
2

       y 36 . 
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Β3. 

α. Εζηω 
2 2

1 2 1 2 1 2 1 2x ,  x  A=[ 3,+ ) κε x <x x +3<x 3 (x +3) <(x 3)          
2 2

1 2 1 2(x +3) 5<(x 3) 5 f (x ) f (x )     , άξα ε f είλαη γλεζίωο αύμνπζα 

ζην Α. 

β. Είλαη: 
2 2x 3 x 3 0 (x 3) 0 (x 3) 5 5 f (x) 5                 ,κε ην = 

λα ηζρύεη γηα x 3  . Αξα ε f έρεη νιηθό ειάρηζην ην 5   ζην 3 . 

γ. Τν πεδίν νξηζκνύ ηεο f δελ είλαη ζπκκεηξηθό ωο πξνο ην Ο(0,0) νπόηε    

    ε f δελ είλαη άξηηα ή πεξηηηή. 

 

δ. Η fC  είλαη ε ηνπ ζρήκαηνο: 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

ΘΔΜΑ Γ 

 

Γ1. 

α. Γηα λα είλαη ε f ζπλάξηεζε πξέπεη γηα x=1 νη δύν θιάδνη λα δίλνπλ ηελ     

    ίδηα ηηκή, άξα πξέπεη 21 3 1 2 2 2         1  . 

    Ο ηύπνο ηεο f είλαη: 
2x ,       x 1

f (x)
3x 2,x 1

 
 

 
 . 

β. Είλαη 5 1 1   νπόηε f ( 5 1) 3 ( 5 1) 2      3 5 5 . 

    Είλαη 
1

1
5 1




 νπόηε 

22
1 1 5 1

f
5 1 5 1 ( 5 1) ( 5 1)

    
      

         
   

    =

2

5 1

4

 
 
 

. 
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γ. ●Αλ x 1   ε εμίζωζε 2f (x) 4 x 4 x 2 άξα        x= 2 . 

    ●Αλ x 1   ε εμίζωζε f (x) 4 3x 2 4 3x 6        x 2 . 

 

 

Γ2. 

1. Πξέπεη 2

2

x 2 0 x 2

x 9x 8 0 x 1  x 8

9 x 981 x 0

  

       

   

   fx [2,9) 8 A   . 

 

2. Πξέπεη 2x 1 x 0    πνπ ηζρύεη x R   γηαηί: 

    
2 2 2 2 2 2x 1 x x 1 x x x άξα x 1 x x 1 x 0               

Αξα  fA R . 

 

 

 

 ΘΔΜΑ Γ 

 

 

Γ1. Η f έρεη πεδίν νξηζκνύ ην Α=R θαη ε fC  βξίζθεηαη πάλω απ’ ηνλ x x   

όηαλ  f (x) 0 . 

Πηζαλέο αθέξαηεο ξίδεο ηεο f  είλαη νη 1, 13  . Τν 1 είλαη ξίδα νπόηε θάλω 

ζρήκα Horner γη’ απηό θαη ε f γξάθεηαη: 
3 2f(x) (x 1) (x 5x 17x 13)      . 

Τν 1 είλαη ξίδα ηνπ  3 2x 5x 17x 13    θαη κε ζρήκα Horner ζ’ απηό ή f 

γξάθεηαη: 2 2 2f (x) (x 1) (x 1) (x 4x 13) (x 1) (x 4x 13)            . 

Η αλίζωζε f (x) 0  γξάθεηαη 2 2(x 1) (x 4x 13)    >0 x 1    γηαηί ην 

ηξηώλπκν 2x 4x 13   είλαη ζεηηθό αθνύ έρεη Δ<0. 

Η fC  ινηπόλ βξίζθεηαη πάλω απ’ ηνλ x x  όηαλ x 1 . 
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Γ2. Οη f θαη g έρνπλ θνηλό πεδίν νξηζκνύ ην Α=R.Οη ηεηκεκέλεο ηωλ 

θνηλώλ ηνπο ζεκείωλ είλαη νη ιύζεηο ηεο εμίζωζεο  
4 3 4 3f (x) g(x) 2x 5x 5x 2 2x 5x 5x 2 0             

4 2 2 2 22(x 1) 5x(x 1) 0 2(x 1)(x 1) 5x(x 1) 0              
2 2 2 2(x 1)[2(x 1) 5x] 0 (x 1)(2x 5x 2) 0            

  
1

x 1  ή  x=2  ή  x=
2

  . 

 

Οη f gC  θαη C  ινηπόλ έρνπλ ηέζζεξα θνηλά ζεκεία ηα:  

1 1
K(1,f (1)),  Λ( 1,f( 1)), (2,f(2)),  N ,f

2 2

  
     

  
.   

 

 

Γ3. Αξρηθά πξέπεη ln 2ln ln 2ln 0 ln ( 2) 0               

2 0 θαη lnι 0 2 θαη ι 1 1 2

2 0 θαη lnι 0 2 θαη ι 1 ύ

         
 

       
 θαη επεηδή ι 

αθέξαηνο  είλαη ι=1  ή ι=2. 

●Αλ ι=1 είλαη 

x

x

e 1,x 0  θαη f(0)=2
f (x)

2e 3,x 0 θαη f(0)= 1

  
 

  

 νπόηε ε f  

δελ είλαη ζπλάξηεζε. 

 

●Αλ ι=2 είλαη 

x x

x x

e 1,x 2ln 2 e 1,x ln 4 κε f(ln4)=5
f (x)

2e 3,x 2ln 2 2e 3,x ln 4 κε f(ln4)=5

     
  

     

  

νπόηε  γηα ι=2 ε f είλαη ζπλάξηεζε. 

 

 

 

 

 


