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 Ύλη:Δξιζώζεις-Ανιζώζεις-Ακολουθίες                                 Α΄ Λυκείου 

Ον/μο:………………………….                                                  20-3-2016 

 

ΘΔΜΑ Α 

 

 Α1. Να δνζεί ν νξηζκόο ηεο γεωκεηξηθήο πξνόδνπ.                         (μον.5) 

      
 Α2.Να δνζεί ν νξηζκόο ηεο εμίζωζεο δεπηέξνπ βαζκνύ.                 (μον.5) 

 

 Α3.Να απνδείμεηε όηη ν ληνζηόο όξνο αξηζκεηηθήο πξνόδνπ 

       δίλεηαη απ’ ηνλ ηύπν 1 ( 1)      .                                     (μον.5) 

 

 Α4.Σηηο παξαθάηω πξνηάζεηο λα ζεκεηώζεηε ηε  (Σ) ή ηελ (Λ) 

      

     1. Αλ x 0  ηόηε x x                                                                   Σ    Λ 

     2. Η εμίζωζε 2x x 1 0    έρεη πξαγκαηηθέο ξίδεο γηα 

         θάζε α R                                                                                   Σ    Λ 

     3. Αλ  d x,2 5  ηόηε 3 x 7                                                      Σ     Λ 

     4. Αλ α<1<β  ηόηε    1 1 0                                     Σ     Λ 

     5. Η εμίζωζε 2x x 0, 0        γξάθεηαη 2x Sx P 0        Σ    Λ 

     6. Η αθνινπζία 3 5      είλαη αξηζκεηηθή πξόνδνο.                Σ    Λ 

     7. Αλ νη α , β , γ είλαη δηαδνρηθνί όξνη γεωκεηξηθήο 

         πξνόδνπ ηόηε ν β είλαη ν γεωκεηξηθόο κέζνο ηωλ α , β, γ.          Σ    Λ                                

     8. Έζηω (αλ) γεωκεηξηθή πξόνδνο κε ιόγν ι. Οη 

         αξηζκνί 1 3 5 2 1, , ,....,       είλαη δηαδνρηθνί όξνη 

         γεωκεηξηθήο πξνόδνπ κε ιόγν ι
2
 .                                              Σ     Λ 

     9. Έζηω (αλ ) αξηζκεηηθή πξόνδνο κε δηαθνξά ω.  

         Οη αξηζκνί 1 4 7, , ,...   δεκηνπξγνύλ κηα λέα   

          αξηζκεηηθή πξόνδν κε δηαθνξά 2ω .                                          Σ     Λ 

     10. Σε κηα αξηζκεηηθή πξόνδν κε 10 όξνπο ν 4
νο

 όξνο 

           από ην ηέινο είλαη ν 7                                                             Σ     Λ                                                                                                   

                                                                                                          (μον.10) 
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ΘΔΜΑ Β 

Δίλεηαη ε παξάζηαζε 
3

2

x 4x
A(x)

x 2x





         

Β1. Να βξείηε γηα πνηεο  ηηκέο ηνπ x έρεη λόεκα ε παξάζηαζε Α      (μον.7) 

      θαη λα ηελ απινπνηήζεηε.  

 Β2. Να ππνινγίζεηε ηελ παξάζηαζε : 
(3) (1)

(4) 2

 
 

 
                   (μον.9) 

Β3. Να ιπζεί ε εμίζωζε : (4) x 1 2 A(3) x                              (μον.9) 

       

  

ΘΔΜΑ Γ  

 

 Δίλεηαη ε εμίζωζε 2x ( 1) x 0          (1) 

 

 Γ1. Να απνδείμεηε όηη ε εμίζωζε έρεη πξαγκαηηθέο ξίδεο γηα θάζε  

      ηηκή ηνπ ι.                                                                                     (μον.8) 

 

 Γ2. Αλ x1 , x2 ξίδεο ηεο (1) λα βξείηε ην ι ώζηε  

      
2

1 2 1 2(x x ) 2x x 10                                                                    (μον.8) 

 

 Γ3. Γηα ι=3 , λα θαηαζθεπάζεηε εμίζωζε 2
νπ

 βαζκνύ κε ξίδεο  

       2x1 θαη 2x2                                                                                   (μον.9) 

 

 ΘΔΜΑ Γ 
 

  Γ1. Να ιπζεί ε αλίζωζε 3 x 1 2 2 1 x                                      (μον.3) 

                                                                                                                   

  Γ2.Να ιπζεί ε εμίζωζε 
4 2(x 1) 3(x 1) 4 0                               (μον.3) 

                        

  Γ3.Αλ ε εμίζωζε 
2x 2( 1)x 0      έρεη δηπιή ξίδα 

 

       α) Να βξείηε ηα α θαη β                                                                (μον.3) 

       β) Γηα α=0 θαη β=1 λα ιύζεηε ηελ αλίζωζε : 

          2 2 2(x ) x 6 0                                                      (μον.5)   
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Γ4. Η ηηκή αγνξάο ελόο ειεθηξνληθνύ ππνινγηζηή είλαη κεγαιύηεξε 

      από 620€ θαη κηθξόηεξε από 640€ .Καηά ηελ αγνξά ζπκθωλήζεθαλ 

      ηα εμήο : 

     • Να δνζεί πξνθαηαβνιή 120€ . 

     • Η εμόθιεζε ηνπ ππόινηπνπ πνζνύ λα γίλεη ζε 10 κεληαίεο 

       δόζεηο . 

     • Κάζε δόζε λα είλαη κεγαιύηεξε από ηελ πξνεγνύκελε θαηά 

        ω € , όπνπ ω ζεηηθόο αθέξαηνο . 

     • Η ηέηαξηε δόζε λα είλαη 48€ . 

 

     1.Να βξείηε ηελ ηηκή ηνπ ω .                                                         (μον.3)        

     2.Να βξείηε ην πνζό ηεο ηειεπηαίαο δόζεο , αλ ω=2.                   (μον.3) 

     3.Να βξείηε ηελ ηηκή ηεο αγνξάο ηνπ ππνινγηζηή .                      (μον.5) 

 

 

 

                                            

 

 

ΚΑΛΗ   ΔΠΙΤΥΦΙΑ 
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                                        Απανηήζεις (Δνδεικηικές) 

ΘΔΜΑ Α 

Α1, Α2, Α3 Θεωξία 

Α4.  1Σ,   2Σ,   3Σ,   4Σ,   5Σ,   6Σ,   7Λ,   8Σ,   9Λ,   10Σ 

   

ΘΔΜΑ Β 

Β1.Πξέπεη 2x 2x 0 x(x 2) 0       x 0 θαη x 2   . 

      Είλαη: 
3 2

2

x 4x x(x 4) (x 2)(x 2)
A(x)

x(x 2) x 2x 2x

   
   

 
x 2   

Β2.Είλαη:A(3) 3 2 1,   A(1) 1 2 1,   A(4) 4 2 2           . Αξα     

      
2

1 ( 1) 2 2( 2 2) 2( 2 2) 2( 2 2)

22 2 2 2 ( 2 2)( 2 2) ( 2) 4

    
      

    
  

      = ( 2 2)  . 

 

Β3. A(4)x 1 2 A(3)x 2x 1 2 x             

         2x 1 2 x ή 2x 1 2 x        3x 3  ή  x 1     

         x 1  ή  x 1   . 

 

ΘΔΜΑ Γ 

Γ1.Η (1) έρεη Δ= 2 2 2[ ( 1)] 4 ( 1) 4 2 1 4                    

 

      
2 2 1     2( 1) 0    άξα έρεη πξαγκαηηθέο ξίδεο. 

 

Γ2.Απ’ ηνπο ηύπνπο ηνπ Vieta     

      έρνπκε: 1 2 1 2

( 1)
x x 1  θαη  x x

1 1

   
         . 

     Aθνύ  2
1 2 1 2(x x ) 2x x 10   2( 1) 2 10        

     
2 22 1 2 10 9          3   . 

 

Γ3.Γηα  ι=3 ε (1) γίλεηαη:   

     2
1 2 1 2x 4x 3 0 x 1 ή x 3. Αξα 2x 2,  2x 6        . 

     Η λέα εμίζωζε έρεη ηε κνξθή    

    2
1 2 1 2x Sx P 0 κε S=2x 2x 8  θαη  P=2x 2x 12       , είλαη ινηπόλ 

     ε 2x 2x 12 0   . 
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ΘΔΜΑ Γ 

 

Γ1.3 x 1 2 2 1 x 3 x 1 2 2 x 1 x 1 2               

      2 x 1 2      1 x 3   . 

 

Γ2.Θέηω 2(x 1)     θαη ε εμίζωζε γξάθεηαη:   

     2 3 4 0 1  ή  ω=4      .Δεθηή κόλν ε ω=4, άξα  

     2(x 1) 4 x 1 2 ή x 1= 2         x 3 ή x= 1  . 

 

Γ3.α)Αθνύ ε εμίζωζε έρεη δηπιή ξίδα ζα έρεη     

     2 20 [ 2( 1)] 4 1 ( ) 0 4( 1) 4 0                   

     2 2( 1) 0 ( 1) =0 θαη 0          1 θαη  α=0  . 

 

      β)Η αλίζωζε γξάθεηαη: 

      

2x 1 0
2

2 2 2 2 2(x 1) x 1 6 0 x 1 x 1 6 0

 

             

      
.

2 6 0


    20 3  άξα  0 x 1 3         

       2x 1 3   2 2 23 x 1 3 2 x 4 0 x 4            

      2x 4 x 2     2 x 2   . 

 

Γ4. 

 

     Έζηω x ε ηηκή αγνξάο .Απηή πξνθύπηεη από ηελ πξνθαηαβνιή 

     θαη ηηο 10 δόζεηο, νη νπνίεο απνηεινύλ αξηζκεηηθή πξόνδν , έζηω 

     α1 ν πξώηνο όξνο θαη ω ε δηαθνξά .Τόηε είλαη : 

    10620 x 640 620 120 S 640         

     1 1

10
500 2 9 520 500 5(2 9 ) 520

2
             

    1100 2 9 104      (1) 
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1. Είλαη 4 148 3 48       1 48 3     (2) 

    Η (1)
(2)

100 2(48 3 ) 9 104         

    100 96 6 9 104 4 3 8         
4 8

3 3
    . 

    Επεηδή ην ω είλαη ζεηηθόο αθέξαηνο  έρεη ηηκή ω=2 θαη α1=42 

 

 2.Η ηειεπηαία , 10
ε
 , δόζε είλαη 10 1 9      δει  

    10 42 9 2      10 60  € 

 

 3.Η ηηκή αγνξάο είλαη :  

    10 1

10
x 10 S 120 (2 9 ) 120 5(2 42 9 2)

2
              δει 

    x 630 € .   
 

 

 

 

 

 

                                                                           


