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Θέμα Α:  

 

Α.1.Να δώζεηε ηνλ νξηζκό ηεο εμίζωζεο 2
νπ

 βαζκνύ                        (μον.3) 

 

Α.2.Τί νλνκάδνπκε ηξηώλπκν 2
νπ

 βαζκνύ;                                         (μον.4) 

 

Α.3.Αλ 1 2x ,x  νη ξίδεο ηεο εμίζωζεο 2x x 0 κε α 0        

       λα απνδείμεηε όηη:  α)    1 2 1 2x x            x x
 

    
 

β)         (μον.8)  

 

    

A.4. Να θπθιώζεηε ην (Σ) ή ην (Λ) ζηηο πξνηάζεηο : 

        1.Η εμίζωζε 2 1
x ( )x 1 0,  κε α 0,1     


 έρεη δύν  

            ξίδεο άληζεο.                                                                           Σ       Λ 

 

        2.Η αλίζωζε 2 2x 4 x 5 0,  κε ι 0        αιεζεύεη γηα  

           όια ηα x R                                                                            Σ       Λ 

 

        3.Τν άζξνηζκα ηωλ λ όξωλ αξηζκεηηθήο πξνόδνπ δίλεηαη   

           απ’ ηνλ ηύπν 1S ( )
2

 


                                                   Σ       Λ 

        4.Υπάξρεη ζπλάξηεζε ηεο νπνίαο ε γξαθηθή παξάζηαζε 

            δηέξρεηαη απ’ ηα ζεκεία Α(1,2) θαη Β(1,3)                            Σ       Λ 

 

        5.Αλ ff (x) g(x) ηόηε ε C  βξίζθεηαη θάηω απ’ ηελ gC            Σ       Λ 

                                                                                                          (μον.10) 
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Θέμα Β: 

Β.1.Γίλεηαη ε ζπλάξηεζε 
2

2 2

x(x 12x 35)(x 5)
f (x)

x 5 (3x 21x)

  


  
  

       α)Να βξείηε ην πεδίν νξηζκνύ ηεο.                                              (μον.8) 

 

       β)Να απινπνηήζεηε ηνλ ηύπν ηεο.                                               (μον.7) 

 

 

Β.2. Να βξείηε ην πεδίν νξηζκνύ ηεο ζπλάξηεζεο  

       
2

2

x 16
f (x)

x x 12




 
                                                                    (μον.7) 

 

         
Β3. Σην ζρήκα είλαη ε γξαθηθή παξάζηαζε ηεο ζπλάξηεζεο f.  

 

       Να ιπζεί ε: 

       α)εμίζωζε f (x) 0     

       β)αλίζωζε f (x) 0     

       γ)αλίζωζε f (x) 0                                                                      (μον.3) 

 
     

     

 

Θέμα Γ: 

 

Γ.1.Γίλεηαη ε εμίζωζε 2 2x 2 x 4 0        (1) 

 

       α)Να δείμεηε όηη ε εμίζωζε έρεη ξίδεο ηηο  

          1 2x 2  θαη  x 2  .                                                        (μον.5) 

    

       β)Αλ 1 2x ,x  νη ξίδεο ηεο (1) λα εμεηάζεηε αλ νη αξηζκνί   

          1 2x , ,x  κε ηε ζεηξά πνπ δίλνληαη είλαη δηαδνρηθνί όξνη 

          αξηζκεηηθήο πξνόδνπ.                                                               (μον.5)  
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Γ.2.Γίλεηαη ε ζπλάξηεζε 
2 2

2

(x 1)(x 4)
g(x)

x x

 


   
 ε νπνία έρεη  

      πεδίν νξηζκνύ ην  R 2,1   . 

      α) Να βξείηε ηηο ηηκέο ηωλ θ θαη ι.                                               (μον.5) 

 

      β)Γηα θ=1 θαη ι=-2 

          i) λα απινπνηήζεηε ηνλ ηύπν ηεο g.                                          (μον.5) 

          ii)αλ 1 2  θαη -1<β<2     λα δείμεηε όηη g( ) g( ) 0         (μον.5) 

 

          

Θέμα Γ:    

                                                                 

Γ.1.Γίλεηαη ε εμίζωζε 2x 2x 0, R.     (1)   

        

      α)Να βξείηε ηηο ηηκέο ηνπ ι γηα ηηο νπνίεο ε παξαπάλω εμίζωζε 

         έρεη δύν ξίδεο άληζεο.                                                                 (μον.3) 

 

      β)Γηα ι=4 λα ππνινγίζεηε ηηο παξαζηάζεηο 1 2 1 2x x   θαη  x x    (μον.3) 

 

      γ)Γηα ι=4 λα ππνινγίζεηε ηελ ηηκή ηεο παξάζηαζεο 

         2015 2015
1 2A (1 x ) (1 x )                                                           (μον.3)  

 

Γ.2. Γίλεηαη ε εμίζωζε  2 2x x 1 0      .   (1) 

       α)Να απνδείμηε όηη 2 2( 2) ( 2)                                (μον.4) 

       β)Να δείμεηε όηη αλ 2 1     ε (1) είλαη αδύλαηε.                    (μον.4) 

       γ)Αλ ε (1) είλαη αδύλαηε λα ππνινγίζεηε ηελ παξάζηαζε 

          A( ) 2 2 1 3 3 2006                                              (μον.4)                                       

      δ)Αλ ε (1) έρεη δύν πξαγκαηηθέο ξίδεο 1 2 1 2x ,x   κε x ,x [ 2,5]    

          λα ππνινγίζεηε ην πξόζεκν ηνπ αξηζκνύ f (2015)  , 

          όπνπ f (x)   2 2x x 1                                                      (μον.4) 

 

 

 

                                             ΚΑΛΗ  ΔΠΙΤΥΦΙΑ 
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ΑΠΑΝΤΗΣΔΙΣ  (Δνδεικηικέρ) 

 

Θέμα Α:  

 

A.1     Θεωξία    Α.2. Θεωξία   Α.3. Θεωξία 

 

Α.4     1Σ  ,     2Λ  ,       3Λ   ,      4Λ   ,      5Λ 

    

Θέμα Β
 

 

Β.1 

α)Αλ  
2 2x 5 (3x 21x)   =0 ηόηε 

2
x 5 0  ή 2(3x 21x) =0 

    άξα x 5 ή 3x(x-7)=0 x=5 ή x=0 ή x=7    

    Τν πεδίν νξηζκνύ ηεο f ινηπόλ είλαη ην  R 0,5,7     

β) Ο ηύπνο ηεο f γξάθεηαη:

  
2

x (x 5) (x 7) (x 5) 1
f (x)

3x 5 3x (x 7)

     
 

   
 

Β.2 

Πξέπεη  

2

f2

x 16 0 x 4 ή x 4
 άξα Α ( , 4) [4, )

x 4 ή x>3x x 12 0





    
     

   
  

Β3. 

α) f (x) 0 1 ή x=3    

β) f (x) 0 1 x 3      

γ) f (x) 0 2 x 1 ή 3 x<5                

 

 

Θέμα Γ 
 

Γ.1  

α)Η (1) έρεη 2 2( 2 ) 4( 4) 16         θαη ξίδεο     

    1 2

2 16 2 4
x  άξα x =β+2, x =β 2 

2 2

 
     

β)Οη  1 2x , ,x  είλαη νη β 2,  ,  2     γηα ηνπο νπνίνπο ηζρύεη  

    2β=β-2+β+2 άξα απνηεινύλ δ.ν.α.π.  
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Γ.2  

α)Αθνύ ην πεδίν νξηζκνύ ηεο ζπλάξηεζεο g είλαη ην  R 2,1   νη 

   αξηζκνί -2 θαη 1 είλαη ξίδεο ηνπ παξνλνκαζηή. Αξα ζα ηζρύεη: 

   

2 ( )

2

( 2) ( 2) 0 2 4 1

1 21 1 0

              
 

          
  

β) 

i) H g γξάθεηαη:
    

   

2 2

2

(x 1)(x 4) (x 1)(x 1)(x 2)(x 2)
g(x) (x 1)(x 2)

(x 1)(x 2)x x 2

     
    

  
 

 ii)Δπεηδή g(x) (x 1)(x 2)   = 2x 3x 2  , δει. ηξηώλπκν θαη 

   1 2,  1 2        , δει. ηα α θαη β είλαη κεηαμύ ηωλ ξηδώλ ηεο g, 

   νη αξηζκνί g(α) θαη g(β) είλαη εηεξόζεκνη νπ 1 δει. αξλεηηθνί. 

   Αξα είλαη θαη  g( ) g( ) 0    . 

   

Θέμα Γ 
 

 

Γ.1 

α)Η (1) έρεη 2( 2) 4 1 ( ) 4 4 4(1 )              

   Γηα λα έρεη άληζεο ξίδεο πξέπεη Γ>0 δει.4(ι+1)>0 δει. ι+1>0δει.ι>  1 

  

β)Γηα ι=4 ε (1) γξάθεηαη: 2x 2x 4 0    θαη ζύκθωλα κε ηνπο ηύπνπο  

    Vieta ζα είλαη: 1 2 1 2

2 4
x x 2  θαη  x x 4

1 1

 
             

γ)Δίλαη: 
( )

2015 2015
1 2 2 1 1 2A [(1 x ) (1 x )] (1 x x x x ) (1 2 4)



               

 

   =
2015( 1) 1          

Γ.2  

α)Δίλαη: 2 2 2 2 2 2 2[ ( )] 4 1 1 ( ) 2 ( 2)( 2)                         

β)Τν ηξηώλπκν 2 2    έρεη δηαθξίλνπζα 1 1 8 7 0       άξα είλαη  

    πάληα ζεηηθό.  

    Τν ηξηώλπκν 2 2    έρεη ξίδεο  1 θαη -2 θαη επεηδή -2<ι<1 είλαη     

    αξλεηηθό. 

    Αξα Γ= 2 2( 2)( 2)      <0 θαη ε (1) είλαη αδύλαηε. 
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γ)Αθνύ ε (1) είλαη αδύλαηε, είλαη -2<ι<1 νπόηε ι+2.0,ι-1<0 θαη ι-3<0 

   ε παξάζηαζε γξάθεηαη:
 
A( ) 2 2 1 3 3 2006           

 
   =     2 2 1 3 3 2006 2 2 2 3 9 2006                   = 

   =2015. 

 

δ)Ο αξηζκόο 2015 είλαη έμω απ’ ην δηάζηεκα ηωλ ξηδώλ 

1 2 1 2x ,  x  αθνύ x ,x [ 2,5]   .Αξα ν αξηζκόο f(2015) είλαη νκόζεκνο  

ηνπ α=1 δει. f(2015)>0 


