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Θέμα 1
ο
:  

Α. 1. Να δώζεηε ηνλ νξηζκό ηεο εμίζσζεο 2
νπ

 βαζκνύ                     (μον.3) 

Α.2. Αλ x1 , x2  ξίδεο ηεο εμίζσζεο 
2x x 0      , λα 

       απνδείμεηε όηη θαη ε εμίζσζε 2x Sx P 0    έρεη ηηο  

       ίδηεο ξίδεο .                                                                                  (μον.6) 

 Α.3. Να απνδείμεηε όηη      . Πόηε ηζρύεη ην =;             (μον.6)                                                                                               

A.4. Να θπθιώζεηε ην (Σ) ή ην (Λ) ζηηο πξνηάζεηο : 

        1. Αλ 
1

P(A)
2

  , 
1

P(B)
2

  θαη 
1

P(A B)
4

   ηόηε 

            
3

P(A B)
4

                                                                        Σ       Λ 

        2. Γηα ηα ελδερόκελα Α θαη Β ηζρύεη ε ηζόηεηα:   

             A ( ) ( ') ( )                                   Σ       Λ 

        3. Αν  
2 2x 2 (y 1) 0     ηόηε x=2 θαη y=-1                      Σ       Λ 

        4. 
2 2 0    θαη 2 2 0                                   Σ       Λ 

        5. Αλ 2 x 5   ηόηε x 2 x 5 3                                       Σ       Λ 

        6. 9 4 5 2 5                                                                 Σ       Λ 

        7. Η εμίζσζε 2x 2x 0     έρεη δύν ξίδεο   

            πξαγκαηηθέο θαη άληζεο.                                                       Σ       Λ 

        8. Οη εμηζώζεηο 
2

2

2x 3x 1
5

x 1

 



 θαη  

             2 22x 3x 1 5(x 1)     έρνπλ ηηο ίδηεο ιύζεηο .                Σ       Λ 

        9. Υπάξρνπλ πξαγκαηηθνί αξηζκνί x θαη y πνπ έρνπλ 

             άζξνηζκα S=2 θαη γηλόκελν P=2                                         Σ        Λ 

        10. Η εμίζσζε 
2 1

x x 1 0
 

     
 

 , κε 0   , 1 

              έρεη δύν ξίδεο άληζεο θαη αληίζηξνθεο .                             Σ        Λ 

                                                                                                          (μον.10) 
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Θέμα 2
ο
: 

 

Β.1. Σηελ εμίζσζε 2x 4x 1 0     , ην α θαζνξίδεηαη από ηε 

        ξίςε ελόο ακεξόιεπηνπ δαξηνύ .Να βξείηε ηελ πηζαλόηεηα 

        ε εμίζσζε λα είλαη αδύλαηε .                                                     (μον.8) 

Β.2. Θεσξνύκε ηελ εμίζσζε 
3 1

P(A) P(B) 0
4 2

     

        όπνπ P(A) , P(B) νη πηζαλόηεηεο πξαγκαηνπνίεζεο δύν 

        ελδερνκέλσλ ηνπ ίδηνπ δεηγκαηηθνύ ρώξνπ Ω . 

        α) Να απνδείμεηε όηη ηα ελδερόκελα Α θαη Β δελ είλαη 

             αζπκβίβαζηα .                                                                        (μον.9) 

        β) Αλ 
3

P(A B)
8

   , λα βξείηε ηελ πηζαλόηεηα λα 

             πξαγκαηνπνηεζεί ην ελδερόκελν Α ή ην Β .                          (μον.8) 

     

  

Θέμα 3
ο
: 

 

Γ.1. Να απνδείμεηε όηη : 

       α) 
x y

x y , x,y 0
2


                     β) 

x 1
x , x 0

2


   

       γ)  x 1 (y 1)(z 1) 8 xyz , x,y,z 0         δ) 
2

2

x 2
2

x 1





 

                                                                                                          (μον.10)    

Γ.2. Αλ ε εμίζσζε  2 2x 3 2          έρεη άπεηξεο ιύζεηο 

       λα απνδείμεηε όηη ε  2014 20171 x 1       είλαη αδύλαηε.       (μον.4)  

 

Γ.3. Να ιπζεί ε εμίζσζε 2x 3 3 2x 16                                      (μον.4) 

 

Γ.4. Να γξάςεηε ρσξίο ην ζύκβνιν ηεο απόιπηεο ηηκήο ηελ 

       παξάζηαζε 
2

2

1
x 2

x
   .                                                            (μον.4) 

Γ.5. Αλ ν κ
2
 είλαη άξηηνο θπζηθόο αξηζκόο , ηόηε λα απνδείμεηε 

       όηη ν κ είλαη άξηηνο αθέξαηνο .                                                     (μον.3) 
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Θέμα 4
ο
:    

                                                                 

Γ.1. Να ιύζεηε ηελ εμίζσζε  22 x 5 2 x 5 0                 (μον.4)          

Γ.2. Γίλεηαη ε εμίζσζε  2 2 *x 2v 1 x v v 0, v N      . 

       Απνδείμηε όηη : 

       α) Η εμίζσζε έρεη δύν ξίδεο , ε κία άξηηα θαη ε άιιε πεξηηηή . (μον.4) 

       β)  
2014

1 2x x 1                                                                         (μον.1)  

Γ.3. Γίλεηαη ε εμίζσζε 2x x 0, 0         . 

       Αλ        λα δείμεηε όηη ε εμίζσζε έρεη άληζεο ξίδεο. 

                                                                                                            (μον.4) 

Γ.4. Αλ ε εμίζσζε 
2x x 2 0      έρεη δύν ξίδεο  εηεξόζεκεο, 

       ηηο 1x  θαη 2x  ηόηε : 

       α) Να βξείηε ηηο ηηκέο ηνπ ι .                                                       (μον.3) 

       β) Γηα ι=1 λα ππνινγίζεηε ηηο παξαζηάζεηο : 

           i) 2 2
1 2x x    ii) 1 2x x    iii) 3 3

1 2x x                                       (μον.9) 

 

 

 

  

                                             ΚΑΛΗ  ΔΠΙΤΥΦΙΑ 
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ΑΠΑΝΤΗΣΔΙΣ  (Δνδεικηικέρ) 

 

Θέμα 1
ο
:  

 

A.1.     Θεσξία    Α.2. Θεσξία   Α.3. Θεσξία 

 

Α.4.     1Σ  , 2Σ   , 3Σ   , 4Λ   , 5Σ  , 6Σ  , 7Λ  , 8Λ  , 9Λ  , 10Σ 

 

       

Θέμα 2
ο 

 

Β.1. Έρνπκε ην 1,2,3,4,5,6   

        Η εμίζσζε είλαη 2
νπ

 βαζκνύ γηαηί 0   θαη είλαη αδύλαηε 

        όηαλ Γ<0  δει. 16 4 0 4 16 4         

        άξα α=5 ή α=6 

        Η  δεηνύκελε  πηζαλόηεηα  είλαη    
N(A) 2

P(A)
N( ) 6

  


 

    

       

  Β.2.α) Από ηελ εμίζσζε 
3 1

P(A) P(B) 0
4 2

      

             
3

P(A) 0
4

   θαη 
1

P(B) 0
2

   άξα 
3

P(A)
4

  θαη 
1

P(B)
2

  . 

             Έζησ Α θαη Β αζπκβίβαζηα .Τόηε από ηελ ηζόηεηα 

              
3 1 3 2 5

P(A B) P(A) P(B) P(A B) 1
4 2 4 4


           , 

               άηνπν .Άξα ηα ελδερόκελα Α θαη Β είλαη ζπκβηβαζηά . 

 

 

          β) Τν ελδερόκελν « λα πξαγκαηνπνηεζεί ην Α ή ην Β» είλαη ην 

              A B  .Ξέξνπκε όηη P(A B) P(A) P(B) P(A B)      , 

              άξα 
3 1 3 6 4 3

P(A B)
4 2 8 8

 
        

   

 

 

         

1

3
 

7

8
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Θέμα 3
ο 

 

  Γ.1. α) Θ.δ.ν 
2 2x y

xy x y 2 xy x y 2 x y 0
2


         

              2( x y) 0    , πνπ ηζρύεη 

 

          β) Η ζρέζε ηνπ α) εξσηήκαηνο , γηα y=1 δίλεη  
x 1

x
2


  

 

          γ) Σύκθσλα κε ην β) εξώηεκα έρνπκε : 

              
( )

x 1 2 x

y 1 2 y (x 1)(y 1)(z 1) 8 xyz

z 1 2 z



 

      

 

 

           δ) Από ην β) έρνπκε όηη 
x 1

2
x


  . 

          Γηα 2x x 1   έρνπκε 
2

2

(x 1) 1
2

x 1

 



 δει 

2

2

x 2
2

x 1





 

 

 Γ.2. Αθνύ ε εμίζσζε  2 2x 3 2          έρεη άπεηξεο ιύζεηο 

        ζα είλαη 2 0    θαη  2 3 2 0 0 ή ι= 1          θαη 

         1 ή ι= 2     άξα ι= 1 . 

         Γηα ι=1 ε δεύηεξε εμίζσζε έρεη: 

        2014( 1) 1 0      θαη 2017( 1) 1 2 0        νπόηε είλαη αδύλαηε. 

 

 

 Γ.3. Η εμίζσζε 2x 3 3 2x 16     γξάθεηαη ηζνδύλακα : 

        2x 3 2x 3 16 (2x 3) (2x 3) 16           

        2 2 2(2x) 3 16 4x 9 16      24x 9 16   ή 24x 9 16     

        24x 25  ή 2

ύ

4x 7
 

   άξα 2 25
x

4
   

            

5
x

2
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Γ.4.  Έρνπκε : 

2

2

2

1 1
x 2 x 0

xx

 
     

 
 

         Άξα 
2 2

2 2

1 1
x 2 x 2

x x
      

 

 

Γ.5. Έζησ όηη ν κ δελ είλαη άξηηνο αθέξαηνο δει. έζησ είλαη πεξηηηόο. 

        Τόηε : 2 22 1, Z (2 1)        24 4 1   = 

         = 2

z

2(2 2 ) 1 2 1



        ,  δει. 2  πεξηηηόο αθέξαηνο . 

         Απηό είλαη άηνπν . Άξα ν κ είλαη άξηηνο . 

 

Θέμα 4
ο 

 

 Γ.1. Η εμίζσζε έρεη  
2

5 2 4 2 5        
 

 

        =
2 2

5 2 5 2 2 4 2 5     
2 2

5 2 2 5 2   = 

        = 
2

5 2 0   θαη ξίδεο  

        
2

1,2

5 2 ( 5 2)
x

2 2

  
   =

 5 2 5 2

2 2

  
 άξα : 

        1

5 2 5 2 2 5
x

2 2 2 2

  
    

       

         2

5 2 5 2 2 2
x

2 2 2 2

  
    

          

         
os2  Τπόπορ: Γηαηξώ ηα κέιε ηεο εμίζσζεο κε 2  θαη έρσ: 

         2 5 5
x ( 1)x 0

2 2
     θαη ζύκθσλα κε ηνπο ηύπνπο Vieta  

 

         νη ξίδεο είλαη νη 
5

2
 θαη 1.  

5

2
 

  1 
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  Γ.2. α) Η εμίζσζε έρεη δηαθξίλνπζα     2 2(2 1) 4           

              = 2 24 4 1 4 4 1          θαη ξίδεο : 

              1,2

2 1 1 2 1 1
x

2 2

     
   άξα 1

2 2 2( 1)
x

2 2

   
   

              δει 1x 1    θαη 2

2 1 1 2
x

2 2

   
   δει 2x   . 

              Οη ξίδεο είλαη δηαδνρηθνί θπζηθνί , επνκέλσο ε κία άξηηνο 

              θαη ε άιιε πεξηηηόο αξηζκόο . 

 

           β)    
2014 2014 2014

1 2x x 1 1 1        

 

  Γ.3. Αθνύ 0    είλαη α θαη 0   νπόηε ε εμίζσζε είλαη 2
νπ

 

         βαζκνύ . Από ηελ ηζόηεηα        έρνπκε όηη θαη 

         ( )     
 
 άξα  α θαη γ νκόζεκνη νπόηε νη α , γ είλαη   

          εηεξόζεκνη .Αξα ε εμίζσζε 2x x 0     έρεη δύν άληζεο ξίδεο . 

 

 

  Γ.4. α) Αθνύ ε εμίζσζε έρεη εηεξόζεκεο ξίδεο ζα είλαη P 0  δει 

              2 0 2       2 2     

 

          β) Γηα ι=1 ε εμίζσζε γίλεηαη 2x x 1 0    θαη έρεη 

              1 2S x x 1     θαη 1 2P x x 1    . 

              Έρνπκε ινηπόλ : 

 

              i)    
22 2 2

1 2 1 2 1 2x x x x 2x x ( 1) 2 1          3 

 

              ii) 
(i)

2 2 2 2
1 2 1 2 1 2 1 2x x (x x ) x x 2x x       3 2 ( 1) 5     

                  άξα 1 2x x  5  

 

              iii) 3 3 2 2
1 2 1 2 1 1 2 2x x (x x ) (x x x x )        

                    =
(ii)

2 2
1 2 1 2 1 2

(i)
x x (x x ) x x 5 3 ( 1)         2 5  


