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Θέμα 1
ο
: 

Α. Δίλεηαη ε εμίζσζε 
2

x x 0      , κε 0   θαη δηαθξίλνπζα Δ 

     α.1.Πόηε ε εμίζσζε έρεη δύν ξίδεο άληζεο ; 

        2. Πόηε ε εμίζσζε έρεη κηα δηπιή ξίδα ; 

        3. Πόηε είλαη αδύλαηε; 

                                                                                                          (Μον. 3) 

      β. Αλ x1 θαη x2 ξίδεο ηεο εμίζσζεο , λα απνδείμεηε όηη 

          1. 1 2x x



          2. 1 2x x




                                            (Μον.6)     

 

Β. Να ζπκπιεξώζεηε ηηο πξνηάζεηο : 

 

     1. Αλ ζ>0  ηόηε : 

         ● x .......   ....               ● x ....... 
 
 

     2. ......    

     3. Αλ 0   θαη x .....      

     4. 
2

.....   

     5. x   θαη 0 x .....                                                       (Μον.5) 

 

Γ. Να νξίζεηε σο (Σ) ε (Λ) ηηο πξνηάζεηο : 

     1. Αλ 0 0


 


                                                                    Σ     Λ 

     2. Ιζρύεη : 
3 3

                                                               Σ      Λ 

 

     3.                                                                           Σ      Λ 

     4. Η εμίζσζε ( 1) x ( 1)       έρεη κνλαδηθή ιύζε  x=α       Σ      Λ                               

     5. Οη εμηζώζεηο 

2
x 3x 2

0
x 1

 



 θαη 

2
x 3x 2 0    

         είλαη ηζνδύλακεο                                                                        Σ      Λ 

                                                                                                           (Μον.5) 
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Γ.  Να γξάςεηε έλα παξάδεηγκα ηαπηόηεηαο , εμίζσζεο ,  

     αληζόηεηαο, αλίζσζεο.                                                                (Μον.2) 

Δ.  Να γξάςεηε έλα παξάδεηγκα εμίζσζεο ηεο κνξθήο αx=β 

      πνπ είλαη αδύλαηε θαη έλα πνπ είλαη ηαπηόηεηα.                       (Μον.2) 

ΣΤ. Τη ζπκπέξαζκα βγάδεηε από ηελ πξόηαζε : 

        «ε αλίζσζε 
2

x x 0      ηζρύεη γηα θάζε x R  .            (Μον.2) 

 

Θέμα 2
ο
: 

 

 Α. Να απνδείμεηε όηη : 

      1. 
2

1 2            2. 
2

2 2 1 0                                         (Μον.6) 

 

 Β. Αλ 
2 2

2 2( )        , λα βξείηε ηνπο α , β                     (Μον.4) 

 

 Γ. Έζησ , R    κε 2   , 3   

      1. Να γξάςεηε ηελ παξάζηαζε 3 4 7        

          ρσξίο απόιπηεο ηηκέο                                                              (Μον.5) 

      2. Να απνδείμεηε όηη 3 2 12                                              (Μον.5) 

 

Γ. Να βξεζεί ε ηηκή ηεο παξάζηαζεο : 

     
2 3 5

3 2 3 2 2 3 2 3 2
   

  
                                      (Μον.5) 

 

Θέμα 3
ο
: 

Α. Δίλεηαη ε εμίζσζε 
2

( 2) x 2x 4 0, R          

     1. Να απνδείμεηε όηη ε εμίζσζε έρεη πάληνηε ξίδεο . 

     2. Να πξνζδηνξίζεηε ηελ ηηκή ηνπ ι , ώζηε ε εμίζσζε λα έρεη κηα δηπιή 

         ξίδα , ηελ νπνία θαη λα βξείηε . 

     3. Να βξείηε γηα πνηεο ηηκέο ηνπ ι ε εμίζσζε έρεη δύν άληζεο ξίδεο . 

     4. Αλ x1 θαη x2 είλαη ξίδεο ηεο εμίζσζεο θαη 2 2
1 2x x 10  ,λα βξείηε ην ι. 

                                                                                                (Μον.4x5=20) 

Β. Να ιύζεηε ηελ εμίζσζε :

2

2 2

2x 8x 8 x 4 x 1

x 2x 3x 2 x 2x 1

   
 

   
        (Μον.5) 
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Θέμα 4
ο 

 

Α. Να βξείηε γηα πνηεο αθέξαηεο ηηκέο ηνπ x νξίδεηαη ε παξάζηαζε  

      5 1 x x 2 1                                                           (Μον.8) 

 

Β. Δίλεηαη ην ηξηώλπκν 
2

f (x) ( 1)x 4x 2       , 1    

     Να βξείηε ην ι , ώζηε ην ηξηώλπκν : 

     1. λα είλαη πάληα ζεηηθό  

     2. λα έρεη πξαγκαηηθέο θαη άληζεο ξίδεο                                    (Μον.10) 

 

Γ. Να βξείηε ηηο ηηκέο ηνπ x γηα ηηο νπνίεο νξίδεηαη ε παξάζηαζε 

     
2 2

h(x) x 4 12 x x                                                        (Μον.7) 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

                                          ΚΑΛΗ ΔΠΙΤΥΦΙΑ 
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ΑΠΑΝΤΗΣΔΙΣ  (ΔΝΓΔΙΚΤΙΚΔΣ) 

Θέμα 1
ο
:  

Α. Θεσξία 

Β. 1. ●  x                      ●   ή x x x        

     2.        

     3. x x      

     4. 
2a a  

     5.   θαη  0x x


  


     

Γ. 1Σ,   2Σ,  3Λ,  4Λ,  5Λ 

Γ. Ταυηόηηηα:    2 2a a a       

     Δξίζωζη:    2 3 7x    

     Ανιζόηηηα: 2 2 2a     

     Ανίζωζη:    4 8x   

E. Αδύναηη:     0x=5        Ταυηόηηηα:    0x=0 

ΣΤ. 
2  αx 0  γηα θάζε  x  ηόηε  Δ<0 θαη α>0x R        

 

Θέμα 2
ο
: 

A. 1.  
22 21 2 2 1 0 1 0,  πνπ ηζρύεη.              

     2.  
22 2 2 22 2 1 0 ( 2 1) 0 1 0 a a a a a a a             

         πνπ ηζρύεη.    

Β. Ερνπκε: α
2
+β

2
+2=2(α-β)α

2
+β

2
+2-2β-2α=0  α

2
+β

2
+1+1-2β-2α=0 

      (α
2
+2α+1)+(β

2
-2β+1)=0  (α+1)

2
+(β-1)

2
=0  

     (α+1)
2
=0 θαη (β-1)

2
=0α=-1 και β=1 

 

 Γ. 1. Ερνπκε: 
2 2 2,   άξα 1 3 5

3 3 3,  άξα -7 β-4 -1

a a 

 

       

      
 

         Εηζη: 3 4 7 ( 3) ( 4) 7A a                   

 

     2. Είλαη:    

        
3 2 3 ( 2 ) 3 2 3 2 3 2 2 3 12

. 3 2 12.

a       

  

             

 
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Γ.Είλαη

2 2 2 2 2 2

2 3 5

3 2 3 2 2 3 2 3 2

2( 3 2) 3(3 2 2 3) 5(2 3 2)

( 3 2)( 3 2) (3 2 2 3)(3 2 2 3) (2 3 2)(2 3 2)

2( 3 2) 3(3 2 2 3) 5(2 3 2)

(3 2) (2 3) (2 3) ( 2)3 2

2( 3 2) 3(3 2 2 3) 5(2 3 2)

1 18 12 10

3 2 2 3 2 3 2 4 3 4 2 3 2 2 3 2 3
2( 3 2)

2 2

A    
  

  
   

     

  
   

 

  
   



     
    

2
0.

2




 

Θέμα  3
ο
: 

 

Α. 1. ●Αλ ι=2 ε εμίζσζε γίλεηαη 2ρ+2=0 άξα ρ=-1 

         ●Αν λ2 εμίζσζε έρεη  

        

2 2

2 2 2

2 4( 2)( 4) 4 4 16 8 32

4 24 36 4( 6 9) 4( 3) 0.

    

    

           

       
 

         Αξα έρεη πάληνηε ξίδεο. 

 

     2. Η εμίζσζε έρεη δηπιή ξίδα όηαλ Δ=0 άξα όηαλ 4(ι-3)
2
=0 δει. λ=3. 

         Η δηπιή ξίδα είλαη ε 
2

2 2(3 2)
x




    


-1 

     3. Αληζεο είλαη νη ξίδεο όηαλ Δ>0 δει. όηαλ λ 3. 

 

     4.Ερνπκε όηη:          

2 2 2
1 2 1 2 1 2

2

2 2

2

2 2 2

10  δει. (x ) 2x 10  

2 4 1 2 8
2 10 10

2 22( 2) ( 2)

2 (2 8)( 2) ( 2)

2 2 4 8 16 4 4 7 10 0

Vieta

x x x x

 

  

   

       

     

    
      

   

       

             λ = 2 ή λ = 5
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B. Η εμίζσζε γξάθεηαη: 

    
2 21

2 22

2( 4 4) 4 1 2( 2) 4 1
 

( 1)( 2) 2 ( 1)( 2) 2( 1) ( 1)

x

x

x x x x x x x

x x x x x xx x





      
    

      
  

     
2

2 2 2

2( 2) 4 1
2( 2) ( 4)( 1) 2

1 2 1

2 8 8 4 4 2 0 12 14 0.

x x
x x x x

x x x

x x x x x x x x

 
         

  

            

 

      Η εμίζσζε έρεη Δ =(-12)
2
-4.1.14=144-56=88 θαη επνκέλσο ξίδεο 

      1,2

12 88 12 2 22
6 22

2 2
x

 
    , δεθηέο θαη νη δύν. 

Θέμα 4
ο
: 

Α. Πξέπεη: 

    
5 1 0  2 0 x x    (1) (2)

  
    Από (1) είλαη:     

    
1 5 5 1 5 6 4 4 6 (3)x x x x               

 
     Από (2) είλαη:  

     
2 1 2 1 ή x+2 1 -3 ή x -1 (4)x x x         

 
    Απ΄ ηε ζπλαιήζεπζε ησλ (3) θαη (4) έρνπκε:  

   
-4 ≤ x ≤ -3 ή -1≤ x ≤ 6  

    επεηδή ρ  αθέξαηνο είλαη: x=  -4, -3, -1, 0, 1, 2, 3, 4,5,6. 

 

Β. Τν ηξηώλπκν έρεη   

    

2 2 2

2

4 4( 1)( 2) 16 4 8 4 8 4 4 24

4( 6)

      

 

              

   
 

1. Γηα λα είλαη ην ηξηώλπκν πάνηα ζεηηθό πξέπεη Δ<0 θαη α>0 δει. 

 

2 2 . 2  34( 6) 0 6 0
 

11 0 1

      

 

          
  

      


ό ή

  άξα λ>3. 

2. Θα έρεη άληζεο ξίδεο όηαλ : Δ>0 δει. 

        -4(ι
2
 -ι-6>0

2 6 0  - 2 < λ < 3 και λ 1


         

Γ. Η παξάζηαζε h νξίδεηαη όηαλ: 
2

2

4 0 2 ή x 2

4 312 0

o όx x

xx x

 



     
 

     
  άξα   3-4 ≤ x ≤ -2  ή  2 x  


