
 

                                                                                      

                                                                                               Είμαζηε ηυχεροί που είμαζηε δάζκαλοι  

 

www.efklidis.edu.gr                                                    1                     Τρίκαλα ηηλ.-fax(24310-36733) 

 

ΓΙΑΓΩΝΙΣΜΑ ΣΤΑ ΜΑΘΗΜΑΤΙΚΑ 

                                                                                                                         63 

Ον/μο:......................                                                               Γ’ Γσμναζίοσ 

Ύλη : Αλγεβρικές παραζηάζεις-Γεωμεηρία                           30 -11-14    

           

 
Θέμα 1

ο
 : 

Α. Τη νλνκάδνπκε παξαγνληνπνίεζε ;                                              (6 μον.)   

Β. Nα δηαηππώζεηε ηα θξηηήξηα ηζόηεηαο ηξηγώλωλ.                        (7 μον.) 

Γ. Να απνδείμεηε όηη  
3 3 2 2 33 3        .                   (7 μον.)   

Γ. Να ραξαθηεξίζεηε κε (Σ) Σωζηό ή (Λ) Λάζνο ηηο παξαθάηω 

        πξνηάζεηο : 

        i.  
22 2 2      .                                                       Σ     Λ 

        ii. Ζ παξάζηαζε 2 23
x y 2

4
  είλαη κνλώλπκν.                           Σ     Λ 

        iii. Ο βαζκόο ηνπ πνιπωλύκνπ  
2 2x 2 x   είλαη 2.                Σ     Λ 

        iv.   
2 23 22x 3 2x 3 2x 3 3 2x 3 27         .                        Σ     Λ 

        v. Γύν νξζνγώληα ηξίγωλα πνπ έρνπλ δύν πιεπξέο ίζεο 

            κία πξνο κία, είλαη ίζα.                                                           Σ     Λ 

                                                                                                   (5x1=5 μον.) 

 

Θέμα 2
ο
 : 

Α. i. Να απνδείμεηε όηη:    
2 2

x 3 3 x 11x x     .                      (8 μον.)         

     ii. Να βξείηε ηελ αξηζκεηηθή ηηκή ηηο παξάζηαζεο: 

          
2 2A 2017 2011 22.154                                                       (4 μον.) 

B. Έζηω ηα πνιπώλπκα      
3

A x x 2 3x 2x 7 8      θαη  

           
2

B x 2x 3 2 x 2 x 3 2x 15       . 

     i. Να απνδείμεηε όηη:   3A x x 9x   θαη   2B x 2x 18  . (5 μον.) 

     ii. Να παξαγνληνπνηήζεηε ηηο παξαζηάζεηο Α(x) θαη Β(x).         (5 μον.) 

     iii. Να ιύζεηε ηελ εμίζωζε Α(x)=Β(x).                                       (3 μον.) 
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Θέμα 3
ο
 : 

Α. Να βξείηε ην Δ.Κ.Π θαη ην Μ.Κ.Γ ηωλ παξαζηάζεωλ: 

     i. 
2 3 4 2 6 76x y ,       8x y ,       4x y                                                    (7 μον.) 

     ii. 3 2 23 3 ,     2 4 2,     3 2                                          (5 μον.) 

Β. Να απινπνηήζεηε ηηο παξαθάηω αιγεβξηθέο παξαζηάζεηο : 

       i. 
2

2x 4

x 2x




                                                                                    (3 μον.) 

       ii.
2x 3xy 6y 4

3xy 3y 2x 2

  

  
                                                                    (5 μον.) 

       iii. 
 

 
 

2

2 2 ( )

   

  

                                                                 (5 μον.)                                                      

   

 

Θέμα 4
ο
 : 

Α. Σην δηπιαλό ζρήκα ην ηξίγωλν ΑΒΓ είλαη 

     ηζνζθειέο κε θνξπθή ην ζεκείν Α. Δπίζεο, 

     ΒΓ=ΓΔ θαη  ,   . 

     i. Να ζπγθξίλεηε ηα ηξίγωλα ΓΒΕ θαη  

        ΓΔΖ.                                             (5 μον.) 

     ii. Να απνδείμεηε όηη ΒΕ=ΓΖ.         (4 μον.) 

     iii. Να απνδείμεηε όηη ΑΕ=ΑΖ.       (4 μον.) 

 

 

  

Β. Σην δηπιαλό ζρήκα είλαη 
 

   . 

     Να ππνινγίζεηε ην x θαη ην y.  

                                                              (12 μον.) 
 

 

 

                                          

 

 

ΚΑΛΗ ΔΠΙΤΥΦΙΑ 
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        
3 2 2 2

3 2 2 2 2 3 3 2 2 3

2

2 2 3 3

             

               

     
2 2 2 2

2 2

x 3 3 x 11x x 6x 9 9 6x x 11x

x 6x 9 9 6x x 11x 12x 11x x.

           

        

     
3

3 2 2 3 2

3 2 2 3

A x x 2 3x 2x 7 8

x 3 x 2 3 x 2 2 6x 21x 8

x 6x 12x 8 6x 21x 8 x 9x

     

          

       

      

   

2

2 2 2

2 2 2

B x 2x 3 2 x 2 x 3 2x 15

2x 2 2x 3 3 2 x 3x 2x 6 2x 15

4x 12x 9 2x 6x 4x 12 2x 15 2x 18

       

          

         

ΑΠΑΝΤΗΣΔΙΣ(Δνδεικηικές) 

Θέμα 1
ο
 : 

Α. Παξαγνληνπνίεζε νλνκάδνπκε ηε δηαδηθαζία κε ηελ νπνία 

     κηα παξάζηαζε , πνπ είλαη άζξνηζκα , κεηαηξέπεηαη ζε γηλόκελν 

     παξαγόληωλ . 

Β. Tα θξηηήξηα ηζόηεηαο ηξηγώλωλ είλαη: 

      1
ν
 θξηηήξην ηζόηεηαο(Π-Γ-Π) 

      Αλ δύν ηξίγωλα έρνπλ δύν πιεπξέο ίζεο κία πξνο κία θαη ηελ  

      πεξηερόκελε γωλία ηνπο ίζε , ηόηε είλαη ίζα. 

      2
ν
 θξηηήξην ηζόηεηαο(Γ-Π-Γ) 

     Αλ δύν ηξίγωλα έρνπλ κία πιεπξά ίζε θαη ηηο πξνζθείκελεο ζηελ  

     πιεπξά απηή γωλίεο ίζεο κία πξνο κία, ηόηε είλαη ίζα. 

     3
ν
 θξηηήξην ηζόηεηαο(Π-Π-Π) 

     Αλ δύν ηξίγωλα έρνπλ ηηο πιεπξέο ηνπο ίζεο κία πξνο κία, ηόηε είλαη  

     ίζα. 

 Γ. Δίλαη :  

   

 

 Γ.  i.Σ     ii. Λ      iii. Λ      iv. Λ       v. Σ 

 

Θέμα 2
ο
 : 

Α.i. Δίλαη:   

 

 

    ii. Από ην (i) εξώηεκα γηα x=2014 έρνπκε: 

         

   

 

2 2

22

2 2

A

2014 3 3 2014 11 2014 2014

2017 2011 22.154 2014

2017 2011 22.154 2014 A 2014

      

    

    

  

 B. i.   
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       

         

A x B x A x B x 0

x x 3 x 3 2 x 3 x 3 0 x 3 x 3 x 2 0

x 3 0 x 3

ή

x 3 0 x 3

ή

x 2 0 x 2

    

           

   

    

   

 

   ii.        3 2A x x 9x x x 9 x x 3 x 3        

               2 2B x 2x 18 2 x 9 2 x 3 x 3        

       

   iii.  

 

 

 

 

 

 

 

 

 

Θέμα 3
ο
 : 

A. i. 
2 3 4 2 6 76x y ,       8x y ,       4x y   

         Δ.Κ.Π.=
6 7 224x y   

         Μ.Κ.Γ.=
22x y        

     ii. 
3 2 23 3 ,     2 4 2,     3 2               

       Θα παξαγνληνπνηήζνπκε πξώηα ηηο παξαζηάζεηο: 

     3 23 3 3 1 3 1 1            

    
22 22 4 2 2 2 1 2 1           

       2 23 2 2 2 2 2 2 1              

 

        Τόηε έρνπκε: Δ.Κ.Π.=     
2

6 1 1 2     

                              Μ.Κ.Γ.= 1  

   

B. i. 
 

 2

2 x 22x 4 2

x 2x x x 2 x


 

 
 

     ii. 
2x 3xy 6y 4 x(2 3y) 2(3y 2) (3y 2)(x 2)

3xy 3y 2x 2 x(3y 2) (3y 2) (3y 2)(x 1)

       
  

       

x 2

x 1




 

     iii. 
   

 

 

 

2 2

2 2

( )
1

( )( )( )

        
  
        
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Θέμα 4
ο
 : 

Α.  

                    


:ηζνζθειέο,     

             Υ     , ΒΓ=ΓΔ 

           

   

             Σ     i. ,


 


 

                    ii. ΒΕ=ΓΖ 

                    iii. ΑΕ=ΑΖ 

     

 

 

  i. Σπγθξίλνπκε ηα νξζνγώληα  ηξίγωλα ΓΕΒ θαη ΓΖΔ: 

     

2 2 1 1

1. (Y)

2. (  ή  )
   

   


         

  

     Τα νξζνγώληα ηξίγωλα έρνπλ κία πιεπξά θαη κία νμεία γωλία 

     αληίζηνηρα ίζεο, άξα είλαη ίζα. 

ii. Από ηελ πξνεγνύκελε ζύγθξηζε εθόζνλ ηα ηξίγωλα ΓΕΒ θαη ΓΖΔ είλαη  

    ίζα, όια ηνπο ηα ζηνηρεία ζα είλαη αληίζηνηρα ίζα, νπόηε ΒΕ=ΓΖ. 

iii. Σπγθξίλνπκε ηα ηξίγωλα ΑΒΕ θαη ΑΓΖ: 

     3 3 1 1

1. (Y)

2. (  παξαπιεξώκαηα )

3. (ii)

    

   



       
  


 

     Τα ηξίγωλα είλαη ίζα, άξα όια ηνπο ηα ζηνηρεία ίζα, νπόηε ΑΕ=ΑΖ. 

 

Β.                                                                                     Δθόζνλ 
 

    θαη έρνπλ ζέζε 

                                                         εληόο, εθηόο θη επί ηα απηά κέξε  

                                                         γωληώλ, κεηαμύ ηωλ επζεηώλ ΓΔ,ΒΓ  

                                                         πνπ ηέκλνληαη από ηελ ΑΒ ζα είλαη  

                                                          / /  . Τόηε , ζην ΑΒΓ ην Γ είλαη 

                                                            κέζν ηεο ΑΒ θαη ΓΔ//ΒΓ άξα ην Δ 

                                                          ζα είλαη  κέζν ηεο ΑΓ, δειαδή  

     ΑΔ=ΔΓ x 7  . Τόηε ΒΓ=2ΓΔ y 16: 2 y 8    . 
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