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Κεθάιαην 3ν:     ΟΛΟΚΛΗΡΩΣΙΚΟ΢ ΛΟΓΙ΢ΜΟ΢      

 

Δξωηήζεηο ηνπ ηύπνπ «΢ωζηό - Λάζνο» 

 

1.  * Η ζπλάξηεζε F (x) = xlnx - x είλαη κηα παξάγνπζα ηεο 

ζπλάξηεζεο f (x) = lnx.  

 

΢ Λ 

2.  * Κάζε ζπλερήο ζπλάξηεζε ζε έλα δηάζηεκα Γ, έρεη κόλν 

κηα παξάγνπζα ζην Γ.  

 

΢ Λ 

3.  * Αλ F1, F2 είλαη δπν παξάγνπζεο κηαο ζπλάξηεζεο f, ηόηε 

απηέο δηαθέξνπλ θαηά κηα ζηαζεξά c.  

 

΢ Λ 

4. * H ζπλάξηεζε f (x) = 
1  x

1 lnx 
2 


 δελ έρεη παξάγνπζα ζην 

δηάζηεκα [1, + ).  

 

 

΢ Λ 

5. * Αλ f, g παξαγσγίζηκεο ζπλαξηήζεηο, ζα ηζρύεη ν ηύπνο 

   - (x) g (x) ́ f dx  (x) ́ g (x) ́ f  dx  (x) g (x) ΄΄ f .  

 

΢ Λ 

6. * Αλ f, g είλαη παξαγσγίζηκεο ζπλαξηήζεηο, ζα ηζρύεη 

  c  (x) g (x) f dx  (x))΄ g (x) (f .  

 

΢ Λ 

7.   *  Ιζρύεη:   c  (x) f dx  (x) ́ f . 
 

΢ Λ 

8.  * Αλ ε f είλαη δπν θνξέο παξαγσγίζηκε ζην R, ηόηε ζα 

ηζρύεη:   c  (x) ́ f dx  (x) ΄΄ f .   

 
 

΢ Λ 

9.   *  Οη γξαθηθέο παξαζηάζεηο ησλ 

παξαγνπζώλ F1, F2, F3 κηαο 

ζπλάξηεζεο f, πνπ θαίλνληαη ζην 

δηπιαλό ζρήκα, έρνπλ παξάιιειεο 

εθαπηνκέλεο ζε θάζε ζεκείν ηνπο κε 

ηεηκεκέλε x0. 
y´

CF1 CF2

x0

y

0x´ x

 

 

 

 

 

΢ Λ 

 

 

 

10.   * Οη γξαθηθέο παξαζηάζεηο ησλ ζπλαξηήζεσλ F (x) = e
x
 + c, 

έρνπλ εθαπηόκελεο παξάιιειεο ζε θάζε ζεκείν ηνπο κε 

ηεηκεκέλε x0.  

 

 

   ΢   Λ 

11.   * Ιζρύεη:  dx (x) f    dx (x)) g (x) (f dx  (x) g . 
 

΢ Λ 

12.  * Γηα x < 1 ην  1 -x 

dx
 είλαη ίζν κε ln (1 - x) + c.  

 

΢ Λ 

13.  * Αλ f (t) = 
 t

α 

2 dx 2x - xx , ηόηε  
 t

α 

22 dx 2x - x x  = xf (t). 
 

΢ Λ 
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14. * Ιζρύεη όηη  

β 

α 3

2

dx 
1  x

4x - x
=






β 

α

3

β 

α

2

dx 1)  (x

dx 4x) - (x
.  

 

΢ Λ 

15.  * Αλ f ΄ (x) = 
(x) ́ g

1
, ηόηε   c  x dx  (x) ́ g(x) ́ f .  

 

΢ Λ 

16.  *  Ιζρύεη:  
α 

0 
(α) f α dx  (x) ́ f x  - 

α 

0 
dx (x) f . 

 

΢ Λ 

17.  * Ιζρύεη:  
β 

α 
dx  (x) f 0dx (x) f 

α 

β 
 . 

 

΢ Λ 

18.   * Ιζρύεη:  
α 

β 
- (x) g (x) f dx  (x) ́ g (x) f 

α 

β 
dx (x) g (x) ́ f . 

 

΢ Λ 

19.   * Ιζρύεη:  
α 

α 
0 dx  (x) f .   

 

΢ Λ 

20.  *  Ιζρύεη: 
΄











 x

α 
dt (t) f  = f (x).  

 

΢ Λ 

21.  * Ιζρύεη: 
΄











(x) g 

α 
dt (t) f  = f (g (x)) g ΄ (x). 

 

΢ Λ 

22.  * Ιζρύεη: 
΄











α 

 x
dt (t) f  = - f (x). 

 

΢ Λ  

23. * Ιζρύεη: 
΄











(x)h  

(x) g 
dt (t) f  = f (h (x)) h ΄ (x) + f (g (x)) g ΄ (x). 

 

΢ Λ 

 

 

24.  * Η δηαθνξηθή εμίζσζε y΄ = θy (θ  R) έρεη κεξηθή ιύζε ηελ 

y = e
θx

. 

 

΢ Λ 

25.  * Μηα ιύζε ηεο δηαθνξηθήο εμίζσζεο y΄ = y είλαη ε 

ζπλάξηεζε y = 
2

1
 e

x
.  

 
 

΢ Λ 

 

 

26.  *  Η γξαθηθή παξάζηαζε ηνπ 

ζρήκαηνο είλαη κηα κεξηθή ιύζε 

ηεο δηαθνξηθήο εμίζσζεο y΄ = x.  

x´

y

0

y´

x

1

y=
1
2

x +1
2

 

 

 

 

 

΢ Λ 

27.  * Οη ιύζεηο ηεο δηαθνξηθήο εμίζσζεο 
dx

dy
 = 3 είλαη όιεο νη 

επζείεο κε ζπληειεζηή δηεύζπλζεο ι = 3. 

 

 

΢ Λ 
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28.  * Σην ζρήκα θαίλεηαη ε γξαθηθή 

παξάζηαζε ηεο ζπλάξηεζεο πνπ 

παξηζηάλεη ην 
 x

1 
dt 

t

1
 . 

y

0x´

y´

x1

y=lnx

 

 

 

 

 

΢ Λ 

29.  * Ιζρύεη  
8 

6 

4 

2 
cdx  cdx  , c ζηαζεξά.  

 

΢ Λ 

 

30.  * Τν εκβαδόλ ηνπ ζθηαζκέλνπ ηκήκαηνο 

είλαη ίζν κε  
β 

α 
c dx  (x) f  , c  0.   

y

0x´

y´

x

Cf

α β

 

 
 

 

 

΢ Λ 

31. * Αλ f ζπλερήο ζην R θαη f (10) = 100, ηόηε ηζρύεη:  

100 = f (0) + 
10 

0 
dx (x) ́ f  .  

 
 

΢ Λ 

32.  * Ιζρύεη:  
1 

0 
συν1 - 1 ημxdx   .  

 

΢ Λ 

33.  * Αλ ζεσξήζνπκε όηη e  2,7, ηόηε ηζρύεη   
1 

0 

x 1,7 dx e  .  
   ΢    Λ 

 

 

34.  * Αλ Α = 
2 

0 
dx (x) f , ηόηε: 

α) 
2 

0 
dω (ω) f = Α 

β) 
0 

2 
dt (t) f = - Α 

γ)  
2 

0 
8 -3A   dz 4) - (z) f (3  

 

 

 

 

 

΢ Λ 

 

΢ Λ 

 

΢ Λ 

35.  * Αλ ε f είλαη πεξηνδηθή ζπλάξηεζε ζην R κε πεξίνδν Τ, 

ηόηε ζα ηζρύεη:  
T 

0 

 2T 

T
dt (t) f   dt  (t) f .  

 
 

΢ Λ 

36.  * Αλ α  β, ηόηε  
β 

α 

x 0 dx  1)  (e .  

 

΢ Λ 

37.  * Αλ f (x) > 0, ηόηε ηζρύεη   
ln2 

1 
0 dx  (x) f   .  

 

΢ Λ 

38.  * Αλ  
β 

α 
0 dx  (x) f  ηόηε f (x)  0 γηα θάζε x  [α, β].  

 

΢ Λ 

39.  * Αλ f (x)  g (x) γηα θάζε x  [α, β], ηόηε ζα ηζρύεη όηη  

 
β 

α 

β 

α 
dx (x) g  dx  (x) f .  

 

 

΢ Λ 

40.  * Αλ α < β, ηόηε ηζρύεη όηη  
β 

α 
dx (x) f   

β 

α 
dx (x) f .  

 

΢ Λ 
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41. * Αλ ε f είλαη ζπλερήο ζην [1, 3], ηόηε ηζρύεη όηη  

 
3 

2 

2 

1 

3 

1 
dx (x) f  dx  (x) f  dx  (x) f .  

 

 

΢ Λ 

 

42. * Γηα ηε ζπλάξηεζε ηνπ δηπιαλνύ 

ζρήκαηνο ηζρύεη όηη:  

 
3 

0 

2 

0 
dx (x) f  dx  (x) f . 

y

x0

y´

x´ 2 3

Cf

 

 
 

 

 

΢ Λ 

43. * Ιζρύεη:   
2π 

0 
0 ημxdx   .  

 

΢ Λ 

 

44. * Γηα ηε ζπλάξηεζε ηνπ ζρήκαηνο,ηζρύεη 

όηη   
α 

α- 
0 dx  (x) f , γη θάζε α > 0. x

y

0

y=x
3

x´

y´  

 

 
 

΢ Λ 

45. * Αλ ε f είλαη ζπλερήο ζην [α, β], ηόηε ην 
α 

β 
dx (x) f  

εθθξάδεη ην εκβαδόλ πνπ πεξηθιείεηαη κεηαμύ ηεο Cf, ηνπ 

άμνλα x΄x θαη ησλ επζεηώλ x = α, x = β.  

 

 

 

΢ Λ 

46. * Ιζρύεη:  
 π

2

π
 

3 0 dx  x)4συν - (1 .  
 

΢ Λ 

47. * Ιζρύεη:  
2 x

1 
2lnx dt  

t

1
, x > 0.  

 

΢ Λ 

48.  * Αλ  
β 

α 

β 

α 
dx (x) g  dx  (x) f , ηόηε f (x) = g (x) γηα θάζε  

x  [α, β].  

 

 

΢ Λ 

49.  * Η ηδηόηεηα ηνπ νξηζκέλνπ νινθιεξώκαηνο 

 
β 

 γ

 γ

α 

β 

α 
dx (x) f  dx  (x) f  dx  (x) f , ηζρύεη κόλν εθόζνλ  

α < γ < β. 

 

 

΢ Λ 

50.  * Ιζρύεη ν ηύπνο 
΄











α 

 x
dt (t) f  = - 

΄











 x

α 
dt (t) f . 

 

΢ Λ  

51. * Ιζρύεη:  
lnβ 

lnα 

x α - β dx e , α, β > 0.  
 

΢ Λ 

52. * Τν εκβαδόλ ηνπ ζθηαζκέλνπ 

ρσξίνπ ηνπ ζρήκαηνο δίλεηαη από ηε 

ζρέζε:   

Δ = 
1 

0 

23 dx ) x- (x . 

 (Οη γξαθηθέο παξαζηάζεηο ζην ζρήκα 

είλαη νη f (x) = x
2
 θαη g (x) = x

3
).  

 

x

y

0

y´

x´ 1

 

 

 
 

 

 

΢ Λ 



 

                                                                                      

                                                                                               Είμαζηε ηστεροί ποσ είμαζηε δάζκαλοι  

 

www.efklidis.edu.gr                                                    5                     Τρίκαλα ηηλ.-fax(24310-36733) 

 

53. * Γηα ην εκβαδόλ ηνπ ζθηαζκέλνπ 

ρσξίνπ πνπ θαίλεηαη ζην ζρήκα,  

ηζρύεη:  Δ = - 
2 

2- 
dx (x) f . 

x´

y´

y

0
x

-2 2

 

 

 

 

 

 

 

 

΢ Λ 

 

 

 

54. * Αλ ε ζπλάξηεζε f είλαη ζπλερήο ζην [0, 1] θαη f (0) = f (1), 

ηόηε 
1 

0 
dx (x) ́ f = 0.  

 

 

΢ Λ 

 
 

55. ** Αλ 
5 

0 
dx (x) f = 10, ην ειάρηζην ηεο f ζην δηάζηεκα [0, 5]   

        δελ κπνξεί λα είλαη 3.  

 

 

΢ Λ 

 
 

 

56. * Σην ζρήκα θαίλεηαη ε γξαθηθή 

παξάζηαζε κηαο ζπλάξηεζεο f. Αλ 

Μ κέζνλ ηνπ ΟΑ θαη (ε) // x΄x, ηόηε 

ζα ηζρύεη:   
ξ 

0 
ξ (OΓ) dx  (x) f .  

x

y

0x´

y´

Γ Μ

Α

(ε)

ξ

Cf

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

΢ Λ 

 

 

57. * Αλ μ  (α, β) θαη f (μ) = κ, όπνπ κ ε 

κέζε ηηκή ηεο ζπλερνύο ζπλάξηεζεο 

f ζην [α, β], ηόηε Δ1 = Δ2.   x

y

0x´

y´

μ E2

ξ

Cf
E1

α β

 

 

 

 

 

 

 

 

΢ Λ 

 

58.  * Τν εκβαδόλ ηνπ ζθηαζκέλνπ 

ρσξίνπ είλαη ίζν κε  

Δ = 
β 

α 
dx (x) f .  

 

x

y

0x´

y´

α β

Cf

 

 

 

 

 

 

 

 

΢ Λ 
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59.  * Τν ζθηαζκέλν εκβαδόλ ηνπ ζρήκαηνο 1 είλαη κεγαιύηεξν      

          από ην ζθηαζκέλν εκβαδόλ ηνπ ζρήκαηνο 2. 

 

΢ Λ 

x

y

0

y=1

x´

y´

1

1 2-1

-1

π

 

                      Στήμα 1 

x

y

0

y=1+ημ x
2

x´

y´

1

1 2-1

-1

y=ημ x
2

π

 

                  Στήμα 2 

 

 

Απαληήζεηο 

1Σ, 2Λ, 3Σ, 4Λ, 5Σ, 6Σ, 7Σ, 8Σ, 9Σ, 10Σ, 11Λ, 12Σ, 13Λ, 14Λ, 15Σ, 16Σ, 17Σ,  

18Λ, 19Σ,20Σ, 21Σ, 22Σ, 23Λ, 24Σ, 25Σ, 26Σ, 27Σ, 28Σ, 29Σ, 30Λ, 31Σ, 32Σ,  

33Σ,  34Σ,Σ,Σ, 35Σ, 36Λ, 37Λ, 38Λ, 39Σ, 40Σ, 41Λ, 42Λ, 43Σ, 44Σ, 45Λ, 46Σ,  

47Σ, 48Λ, 49Λ, 50Σ, 51Σ, 52Λ, 53Σ, 54Σ, 55Σ, 56Σ, 57Σ, 59Λ. 
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Δξωηήζεηο πνιιαπιήο επηινγήο 

 

1.  * Αλ ε ζπλάξηεζε f έρεη γξαθηθή παξάζηαζε πνπ 

θαίλεηαη ζην δηπιαλό ζρήκα, ηόηε κία παξάγνπζά ηεο 

κπνξεί λα έρεη γξαθηθή παξάζηαζε ηελ  

y

0x´

y´

x

1

1

Cf

 

 

 

 

Α. 

y

0x´

y´

x

 

 

 

B. 

y

0x´

y´

x

1

 

 

 

 

Γ. 

y

0x´

y´

x

1

 

 

 

Γ. 

y

0x´

y´

x1

 

 

 

 

Δ. 

y

0x´

y´

x1
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2.  * Αλ f (x) = e
x
, ηόηε κία παξάγνπζα ηεο f κπνξεί λα έρεη γξαθηθή παξάζηαζε ηελ  

 

 

 

Α. 

y

0x´

y´

x

2

 

 

 

B. 

y

0x´

y´

x

2

 

 

 

 

Γ. 

y

0x´

y´

x1

 

 

 

Γ. 

y

0x´

y´

x2

 

 

 

 

Δ. 

y

0x´

y´

x
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3.  * Αλ F (x) = - εκx είλαη κία παξάγνπζα ηεο ζπλάξηεζεο f ζην [0, 2π], ηόηε ε γξαθηθή παξάζηαζε ηεο f 

είλαη 

 

 

 

 

Α. 

y

x

y

0

1

y´

x´ π

2

π

2

 

 

 

 

B. 

y

x

y

0

1

y´

x´ π

2

-1

3π

2

2π
π

 

 

 

 

 

Γ. 

y

x

y

0

1

y´

x´ π

2

-1

3π

2 2ππ

 

 

 

 

Γ. 
x

y

0

y´

x´

3π

2
π

2 2ππ

 

 

 

 

 

Δ. x

y

0

y´

x´ 3π

2

π

2

2ππ
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4. * Αλ F (x) = 
4

1
 x

4
 + 

4

1
 είλαη κία παξάγνπζα ηεο ζπλάξηεζεο f, ηόηε ε γξαθηθή παξάζηαζε ηεο 

ζπλάξηεζεο f είλαη 

 

 

 

Α. 

y´

x´ x

y

0

 

 

 

B. 

y´

x´ x

y

0

1

 

 

 

 

Γ. 

y´

x´ x

y

00
-1

 

 

 

Γ. 

y´

x´ x

y

0

 

 

 

 

Δ. 

y´

x´ x

y

0

 

 

 

5.  * Αλ κία παξάγνπζα F κηαο ζπλάξηεζεο f έρεη γξαθηθή 

παξάζηαζε πνπ θαίλεηαη ζην δηπιαλό ζρήκα, ηόηε ε 

γξαθηθή παξάζηαζε ηεο ζπλάξηεζεο f είλαη 

y

0x´

y´

x

1

1

CF

y=
α

x

 

 

 

 

Α. 

y

0x´

y´

x

1

 

 

 

B. 

y

0x´

y´

x

1

 

 

 

 

Γ. 

y

0x´

y´

x1

 

 

 

Γ. 

y

0x´

y´

x1
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Δ. 

y

0x´

y´

x

 

  

6.  * Αλ f (x) = 1, ηόηε κία παξάγνπζα ηεο f κπνξεί λα έρεη γξαθηθή παξάζηαζε ηελ  

 

 

Α. 
x´

y´

y

x0

y´

1

 

 

 

B. 

y

x

y

0 1

y´

x´ -1

1

 

 

 

 

Γ. 

y

x

y

0 1

y´

x´

1

 

 

 

Γ. 
x´

y´

y

x0

y´

1
-1

 

 

 

 

Δ. 
x´

y´

y

x0

y´

1
1

 

 

 

7. * Γηα ηε ζπλάξηεζε f (x) = 2 x- 1  ηζρύεη 

Α.  
1 

1 - 
0 dx  (x) f   Β.  

1 

1 - 
2 dx  (x) f  

Γ.  
1 

1 - 2

π
 dx  (x) f    Γ.  

1 

1 - 
 πdx  (x) f   

y

x

y

0

y´

x´ -1 1

1
y=   1-x2

 

Δ.  
1 

1 - 

2 πdx  (x) f  

 

8. * Τν αόξηζην νινθιήξσκα κηαο ζπλάξηεζεο f ζ’ έλα δηάζηεκα Γ 

Α. είλαη αξηζκόο 

Β. είλαη κηα παξάγνπζα ηεο f  

Γ. είλαη ην ζύλνιν ησλ παξαγνπζώλ ηεο f 

Γ. είλαη ίζν κε f  ΄ (x) 

Δ. είλαη ίζν κε f (x) + c, c  R 
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9.  * Έζησ f ζπλερήο ζε δηάζηεκα Γ θαη α, β, γ  Γ. Τόηε ηζρύεη  

Α. 
β 

α 
dx (x) f  = 

α 

 γ
dx (x) f  + 

β 

α 
dx (x) f  

Β. 
 γ

α 
dx (x) f  + 

β 

 γ
dx (x) f  + 

α 

β 
dx (x) f = 0 

Γ. 
β 

α 
dx (x) f  = 

 γ

α 
dx (x) f  + 

 γ

β 
dx (x) f  

Γ. 
 γ

α 
dx (x) f  + 

β 

 γ
dx (x) f  + 

β 

α 
dx (x) f = 0 

Δ. 
α 

α 
dx (x) f  = 

β 

α 
dx (x) f  + 

 γ

α 
dx (x) f  

10. * Μία παξάγνπζα ηεο ζπλάξηεζεο f (x) = 
x

2

e  1

x

1
  3x





, x > 0, είλαη ε ζπλάξηεζε 

Α. F1 (x) = 
x

3

e x 

lnx  x




   Β. F2 (x) = 

x

2

e

x

1
 -6x 

   

Γ. F3 (x) = 





















β 

α x

2

dx

΄

e  1

x

1
  3x

  Γ. F4 (x) =  


 x

2004 t

2

dt  
e  1

t

1
  3t

  

Δ. θακία από ηηο πξνεγνύκελεο 

 

11. * Η ζπλάξηεζε f, ηεο νπνίαο ε γξαθηθή παξάζηαζε 

θαίλεηαη ζην ζρήκα, κπνξεί λα είλαη κηα ιύζε ηεο 

δηαθνξηθήο εμίζσζεο 

Α. y΄ = x     Β. y΄ = y Γ. y΄ = - 3  

Γ. y΄ = - 2x  Δ. y΄ = x
3
 

x´ x

y

-1

Cf
y´

 

 

12. * Η δηαθνξηθή εμίζσζε y΄ = xy, y > 0, έρεη κία ιύζε ηε ζπλάξηεζε 

Α. y = 
2xe     Β. y = e

x
 Γ. y = 2

x2

e  Γ. y = 
x

1
 Δ. y = lnx 

 

13.  * Η ζπλάξηεζε f (x) = x είλαη ιύζε ηεο δηαθνξηθήο εμίζσζεο 

Α. 
2x

y΄
 = y  Β. y΄y = 

x

1
  Γ. 

y

y΄
 = x  

Γ. y΄y = x   Δ. y
2
y΄ = x

3
 

14.  * Αλ f είλαη κηα ζπλερήο ζπλάξηεζε ζ’ έλα  δηάζηεκα Γ θαη α  Γ, ηόηε κία παξάγνπζα ηεο f ζην Γ είλαη 

ε ζπλάξηεζε  

Α. F (x) = 
α 

(x) f 
dt (t) f   Β. F (x) = 

β 

α 
dx (x) f  

Γ. F (x) = 
(x) f 

α 
dt (t) f   Γ. F (x) =  dt (t) f        Δ. F (x) = 

 x

α 
du (u) f  
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15.  * Η παξάγσγνο ηεο ζπλάξηεζεο F (x) = 
xe 

1 
dtlnt   ηζνύηαη κε  

Α. 0  B. 
x

1
 e

x 
Γ. e

x
  Γ. xe

x  
E. lnxe

x
 

 

16.  * Τν νινθιήξσκα Ι =  
β 

α 
dx 

΄
(x) g (x) f ηζνύηαη κε  

Α. f ΄ (β) g (β) - f (α) g ΄ (α)  B. f (β) g (β) - f (α) g (α) 

Γ. (fg) (α) - (fg) (β)   Γ. f (β) g ΄ (β) - f ΄ (α) g (α) 

E. 2 (β - α) 

17.  * Αλ ε ζπλάξηεζε f είλαη ζπλερήο ζην [α, β], ηόηε ε παξάζηαζε 
΄











β 

α 
dx (x) f  είλαη ίζε κε  

Α. f  (x)  B. f (β) - f (α)  Γ. (β - α) f (x)  Γ. 0 

E. F (β) - F (α) όπνπ F (x) παξάγνπζα ηεο f 

 

18.  ** Έλα ζώκα θηλείηαη επζύγξακκα κε ηαρύηεηα π (t) = 2t m/sec. Καηά ηε δηάξθεηα ηνπ ληνζηνύ 

δεπηεξνιέπηνπ ην ζώκα δηάλπζε 9 κέηξα. Ιζρύεη: 

Α. λ = 1 B. λ = 3  Γ. λ = 4  Γ. λ = 5  E. λ = 10 

19.  * Γίλεηαη ε ζπλάξηεζε f (x) = 2 x- 4 , x  [- 2, 2]. Η κέζε ηηκή ηεο ζπλάξηεζεο f ζην δηάζηεκα [- 2, 2] 

είλαη 

Α. 1  Β. 
2

1
  Γ. π  Γ. 2  Δ. 

2

π
 

20.  * Έζησ όηη ε ζπλάξηεζε f είλαη πεξηηηή. Τόηε ε κέζε ηηκή ηεο f ζην δηάζηεκα [-α, α] είλαη ίζε κε 

Α. 2α Β. 0  Γ. - 2α  Γ. 
2

α
  Δ. -

2

α
 

21.  * Σην ζρήκα θαίλεηαη ε γξαθηθή παξάζηαζε 

κηαο ζπλάξηεζεο f. Αλ f  είλαη ε κέζε ηηκή ηεο 

f ζην δηάζηεκα [α, β], ηόηε ζα ηζρύεη:  

Α. ΑΒΑΓ = f (β) - f (α)  

Β. ΑΒ f  = 
β 

α 
dx (x) f  

y

0

y´

α β

ΒΑ

Γ
Γf

Cf

 

Γ. ΑΒ f  =  
β 

α 
c dx  (x) f   Γ. OA f  = 

β 

α 
dx (x) f  

Δ. όια ηα παξαπάλσ 

22.  * Αλ Ι = 
 π/2

0 

2 dxx ημ  θαη J = 
 π/2

0 

2 dxx συν  θαη Κ = Ι + J, ηόηε ην Κ είλαη ίζν κε 

Α. 1  B. 2  Γ. π  Γ. 2π  E. 
2

π
 

23.  * Τν νινθιήξσκα Ι = 
β 

α 
dx (x) ́ g (x)) (g ́ f είλαη ίζν κε  

Α. f ΄ (g (β)) - f ΄ (g (α)) B. f (g ΄ (β)) - f (g ΄ (α)) 

Γ. f (g (β)) - f (g (α))  Γ. g (β) - g (α)   E. f (β) - f (α) 
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24.  * Έζησ f κηα ζπλάξηεζε ζπλερήο ζην δηάζηεκα [α, β]. Μέζε ηηκή ηεο ζπλάξηεζεο απηήο ζην [α, β] 

νλνκάδεηαη ν αξηζκόο 

Α. 
α- β

(α) f - (β) f
 B. 

β - α

dx (x) f
β 

α    Γ. 
α- β

(α) f - (β) f
   

Γ. 
2

α -β
  E. 

α - β

dx (x) f
β 

α   

25.  * Τν  
β 

α 

x dxe 
2

 είλαη πάληα 

Α. ζεηηθό   B. αξλεηηθό   Γ. ίζν κε ην 0 

Γ. ζεηηθό αλ β > α  E. είλαη ζεηηθό αλ β < α 

 

 

26.  ** Γηα ηε ζπλάξηεζε f ηνπ δηπιαλνύ ζρήκαηνο ην 


β 

α 
dx (x) f  είλαη ίζν κε 

Α. Δ1 + Δ2  Β. 
2

1
 (Δ2 - Δ1)       Γ. 2Δ1 + Δ2  

Γ. 
2

1
 (Δ1 + Δ2) Δ. Δ2 - Δ1 

y´

x´ x

y

0 β
α
Δ1

Δ2

Cf

 

 

   

27.  ** Έζησ f κηα πεξηηηή ζπλάξηεζε. Τόηε ην 

νινθιήξσκα Ι = 
α 

α- 
dx (x) f  είλαη ίζν κε  

Α. 2  Β. 2 
α 

0 
dx (x) f  Γ. 0  

Γ. 2α Δ. - 2 
α 

α- 
dx (x) f  

y´

x´ x

y

0 α
-α

 

 

 

28.  ** Έζησ f κηα άξηηα ζπλάξηεζε. Τόηε ην εκβαδόλ ηνπ 

ζθηαζκέλνπ ρσξίνπ είλαη ίζν κε  

Α. 2  Β. 2 
α 

0 
dx (x) f  Γ. 0  

Γ. 2α Δ. - 2 
α 

α- 
dx (x) f  

x´

y´

y

x-α α0

 

 
 

 

29. * Τν εκβαδόλ ηνπ ζθηαζκέλνπ ρσξίνπ είλαη ίζν κε 

Α. e    Β. e - 1  Γ. 1  

Γ. 1 - e  Δ. 2e  
x

y

0x´

y´

e1
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30.  * Αλ g (x) = f (x) + 1, ην εκβαδόλ ηνπ ζθηαζκέλνπ 

ρσξίνπ είλαη ίζν κε 

Α. αf (β) - βf (α)  B. β - α  Γ. αβ   

Γ. 1 η.κ.   E. θαλέλα από ηα πξνεγνύκελα 
y´

x´ x

y

0α β

Cf

Cg

 

 

31. * Τν εκβαδόλ ηνπ ζθηαζκέλνπ ρσξίνπ πνπ θαίλεηαη 

ζην δηπιαλό ζρήκα είλαη ίζν κε 

Α.  
β 

α 
dx (x) f (x) g   Β.  

β 

α 
dx (x) g - (x) f  

Γ.   dx (x) g - (x) f   

y

x0

y´

x´ α βx0

Cf

Cg

 

Γ. 
00  x

β 

 x

α 
dx (x) g  - dx (x) f  Δ. ηίπνηα από ηα παξαπάλσ 

 

32.  * Οη θακπύιεο ηνπ ζρήκαηνο παξηζηάλνπλ 

ζπλαξηήζεηο ηνπ ζπλόινπ 

Α. 
 

 

3dxx   Β. ησλ παξαγνπζώλ ηεο f (x) = 3x
2 

Γ. 
 

 

4dxx  Γ.  
 

 

2 dx 2)  (3x  

Δ. ηίπνηα από ηα παξαπάλσ 

y

0
x´

y´

x

y=x  +c
3

 

 

33.  * Τν 
α 

β 
dx (x) f καο δίλεη ην εκβαδόλ ηνπ ζθηαζκέλνπ ηκήκαηνο ζην ζρήκα 

 

 

Α. 

y

0x´

y´

x

Cf

α β

 

 

 

B. 

y

0x´

y´

x

Cf

α β

 

 

 

 

Γ. 

y

x

y

0

y´

x´
α β Cf

 

 

 

Γ. 

y

x

y

0

y´

x´ α β

Cf

 

 

 

 

Δ. 

xx´

y

y´

0 α

β

Cf  
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34.  * Τν εκβαδόλ ηνπ ζθηαζκέλνπ ρσξίνπ 

ηνπ δηπιαλνύ ζρήκαηνο είλαη ίζν κε 

Α. 
4 

1 
dx (x) f   Β. 

4 

1 
dx (x)) (-f  

Γ. 
4 

1 
dx 4) - (x) (f  Γ. 

4 

1 
dx (x)) f - (4  

Δ. 
2 

1 
dx (x)) f - (4  + 

4 

2 
dx 4) - (x) (f  

x

y

0x´

y´

4

1 2 4

Cf

 

 

35.  ** Οη ζπλαξηήζεηο f θαη g είλαη δπν θνξέο παξαγσγίζηκεο ζην R θαη f (x)  g (x) γηα θάζε x  R. Από ηηο 

παξαθάησ πξνηάζεηο:  

Ι.  f ΄ (x)  g ΄ (x) γηα θάζε x  R   

ΙΙ.  f ΄΄ (x)  g ΄΄ (x) γηα θάζε x  R  

ΙΙΙ.  
2 

0 
dx (x) f  

2 

0 
dx (x) g  

αιεζεύνπλ  

Α. όιεο   Β. θακία  Γ. κόλν ε  Ι  

Γ. κόλν ε ΙΙΙ   Δ. κόλν νη Ι θαη  ΙΙ 

 

 

 

 

Απαληήζεηο 

1Γ, 2Β, 3Β, 4Γ, 5Δ, 6Γ, 7Γ, 8Γ, 9Β, 10Γ, 11Β, 12Γ, 13Γ, 14Δ, 15Γ, 16Β, 17Γ, 18Γ,  

19Δ, 20Β, 21Β, 22Δ, 23Γ, 24Δ, 25Γ, 26Δ, 27Γ, 28Β, 29Γ, 30Β, 31Γ, 32Β, 33Γ, 34Δ, 35Γ 
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Δξωηήζεηο αληηζηνίρηζεο 
 

1.  * Να ζπκπιεξώζεηε ηνλ πίλαθα ΙΙ, έηζη ώζηε ζε θάζε γξαθηθή παξάζηαζε ζπλάξηεζεο f ηεο ζηήιεο Α 

ηνπ πίλαθα Ι λα αληηζηνηρεί ε γξαθηθή παξάζηαζε ηεο παξάγνπζάο ηεο από ηε ζηήιε Β.  

Πίλαθαο Ι 

΢ηήιε Α ΢ηήιε Β 

Σσνάρηηζη f Παράγοσζα F 

 

 

 

1. 

 

 

 

 

 

2. 

 

 

 

 

 

 

3. 

 

 

 

 

y´

x´ x

y

0

2

 

 

 

y

0x´

y´

x

1

 

 

 

x´

y

0

y´

x1

1

-1

 

 

 

α. 

 

 

 

 

 

β. 

 

 

 

 

γ. 

 

 

 

 

δ. 

 

 

 

y´

x´ x

y

0 1

1
3

 

 

y

0x´

y´

x1

 

 
y

0x´

y´

x

2

 

 

y

0x´

y´

x

2

1

 

Πίλαθαο ΙΙ 

1 2 3 

δ γ α 
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2. ** Να αληηζηνηρίζεηε θάζε ζπλάξηεζε ηεο ζηήιεο Α ηνπ πίλαθα Ι κε ηελ παξάγσγό ηεο ζηε ζηήιε Β, 

ζπκπιεξώλνληαο ηνλ πίλαθα ΙΙ.  

 

Πίλαθαο Ι 

΢ηήιε Α ΢ηήιε Β 

 

 

1.  F (x) = 



3  x 

1- 
dt 2) (t ημ      

 

 

2. F (x) =  
2 x

α 
du 1) (u ln    

 

 

3. F (x) =  
 x

0 

2 dt 1)  (t tln  

 

 

4. F (x) =  

1 - 

2  x 
dtημt   

 

 

5. F (x) = -  
1 

 x2
du 2) (u ln   

 

 

 

 

α. f (x) = - εκ (x + 2) 

 

β. f (x) = εκ (x + 2) 

 

γ. f (x) = 2xln (x
2
 + 2) 

 

δ. f (x) = εκ (x + 5) 

 

ε. f (x) = xln (x
2
 + 1) 

 

δ. f (x) = ln (x
2
 + 2) 

 

ε. f (x) = 2xln (x
2
 + 1) 

 

ζ. f (x) = εκ (x + 3) 

 

 

 

Πίλαθαο ΙΙ 

1 2 3 4 5 

δ ε ε α γ 



 

                                                                                      

                                                                                               Είμαζηε ηστεροί ποσ είμαζηε δάζκαλοι  

 

www.efklidis.edu.gr                                                    19                     Τρίκαλα ηηλ.-fax(24310-36733) 

 

3. ** Να αληηζηνηρίζεηε ην εκβαδόλ θάζε ρσξίνπ πνπ θαίλεηαη ζηε ζηήιε Α ηνπ πίλαθα Ι ζηνλ ηύπν πνπ ην 

ππνινγίδεη θαη ππάξρεη ζηε ζηήιε Β, ζπκπιεξώλνληαο ηνλ πίλαθα ΙΙ.   

 

Πίλαθαο Ι 

΢ηήιε Α ΢ηήιε Β 

 

 

 

1. 

 

 

 

 

 

2. 

 

 

 

 

 

3. 

 

 

 

 

 

 

4. 

 

 

 

 

x´

y´

y

0 x-α α

Cg
Cf

 
 

x´

y´

y

x0

y´

Cf

α
-α

 
 

x´

y´

y

0 x-α α

Cg

Cf

Cf

Cg

 
 

x´

y´

y

x0

y´

α
-α

f(x)=x
3

 

 

α. Δ =  
α 

0 

0 

α- 
dx  (x)) g - (x) (f  dx  (x)) f - (x) (g  

 

 

β. Δ =  
α 

0 

0 

α- 
dx  (x)) f - (x) (g  dx  (x)) g - (x) (f  

 

 

γ. Δ = 
α 

α- 
dx (x)) g - (x) (f  

 

 

δ. Δ = 
α 

α- 
dx (x) f  

 

 

ε. Δ = - 2 
0 

α- 
dx (x) f  

 

 

δ. Δ = 
α 

0 

0 

α- 
dx (x) f  -dx  (x) f  

 

 

 

Πίλαθαο ΙΙ 

1 2 3 4 

γ δ α ε 
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4. * Σε θάζε δηαθνξηθή εμίζσζε ηεο ζηήιεο Α λα αληηζηνηρίζεηε κηα ιύζε ηεο πνπ ππάξρεη ζηε ζηήιε Β ηνπ 

πίλαθα Ι, ζπκπιεξώλνληαο ηνλ πίλαθα ΙΙ.  

 

Πίλαθαο Ι 

΢ηήιε Α ΢ηήιε Β 

 

 

 

1.  y΄ = y 

 

 

2. yy΄ = 2x
3
 + 2x 

 

 

3. y΄ = 3y 

 

 

4. y΄x
3
 = - 

y

1
 

 

 

 

α. y = e
3x

  

 

β. y = 
3

1
e

2x
 

 

γ. y = 
3

1
e

x
 

 

δ. y = x
2
 + 1 

 

ε. y = x - 
x

1
 

 

δ. y = - 
x

1
 

 

 

Πίλαθαο ΙΙ 

1 2 3 4 

γ δ α δ 
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5.  * Να αληηζηνηρίζεηε ηηο δηαθνξηθέο εμηζώζεηο ηεο ζηήιεο Α ηνπ πίλαθα Ι κε ηηο ιύζεηο ηνπο ζηε ζηήιε Β, 

ζπκπιεξώλνληαο ηνλ πίλαθα ΙΙ, αλ Q > 0.  

 

Πίλαθαο Ι 

΢ηήιε Α ΢ηήιε Β 
 

1. 0   κ κQ,- 
dt

dQ
  

 

 

2. 0   κ Q), - (B κ 
dt

dQ
  

 

 

3. 0   κ  κQ,
dt

dQ
   

 

α. Q (t) = Q0e
+θt

 

 

 

 

β. Q (t) = Q0e
-θt

 

 

 

 

γ. Q (t) = B + Ae
-θt

 

 

Πίλαθαο ΙΙ 

1 2 3 

β γ α 
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6. ** Σηε ζηήιε Α ηνπ πίλαθα Ι θαίλνληαη νη παξάγνπζεο θάπνησλ ζπλαξηήζεσλ θαη ζηε ζηήιε Β νη 

ζπλαξηήζεηο απηέο. Να γίλεη αληηζηνίρηζε, ζπκπιεξώλνληαο ηνλ πίλαθα ΙΙ.  
 

Πίλαθαο Ι 

΢ηήιε Α ΢ηήιε Β 

παράγοσζα F ζσνάρηηζη f 

 

1. 
3

1
ζπλ3x + 3  

 

 

2. εθx + ln2 

 

 

3. ln |3x - 2| + 2 

 

 

4. e
2x+3

 

 

 

5. 2
x 

 

6. 
ln2

2 x

 

 

α. 
3

1
εκ3x 

 

β. 2
x
 ln2 

 

γ. 
xσυν

1
2

 

 

δ. e
2x+3

 

 

ε. - εκ3x 

 

δ. 
2 -3x 

3
 

 

ε. 
2 -3x 

2
 

 

ζ. 2
x
 

 

η. 2e
2x+3

 

Πίλαθαο ΙΙ 

1 2 3 4 5 6 

ε γ δ η β ζ 
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7. * Να ζπκπιεξώζεηε ηνλ πίλαθα ΙΙ, έηζη ώζηε θάζε παξάγνπζα F πνπ ππάξρεη ζηε ζηήιε Α ηνπ πίλαθα Ι 

λα αληηζηνηρεί ε ζπλάξηεζε f από ηε ζηήιε Β.  
 

Πίλαθαο Ι 

΢ηήιε Α ΢ηήιε Β 

παράγοσζα F ζσνάρηηζη f 

 

1. F (x) = x + c  

 

 

2. F (x) = 2 x  + c 

 

 

3. F (x) = εθx + c 

 

 

4. F (x) = - ln |ζπλx| + c 

 

 

5. F (x) =  
x

1
 + c

 

 

6. F (x) = xlnx - x + c 

 

α. f (x) = εθx 

 

β. f (x) = - 
2x

1
 

 

γ. f (x) = e
x
 

 

δ. f (x) = 
xσυν

1
2

 

 

ε. f (x) = 1 

 

δ. f (x) = - 
xημ

1
2

 

 

ε. f (x) = lnx 

 

ζ. f (x) = 
x

1
 

 

η. f (x) = ζθx 

Πίλαθαο ΙΙ 

1 2 3 4 5 6 

ε ζ δ α β ε 
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Δξωηήζεηο ζπκπιήξωζεο 

 

 

1.  ** Να ζπκπιεξώζεηε ηνλ παξαθάησ πίλαθα: 

 

Γηαθνξηθή 

εμίζωζε 

Γενική λύζη Αρτική ζσνθήκη Μερική λύζη 

y΄ = 3x + 2  f (0) = 2  

y΄ = εκx  f (0) = 1  

y΄ = e
-x

  f (0) = 0  

y΄ = 
x

1
, x > 0 

 ε f δηέξρεηαη  

από ην (1, e) 

 

y΄ = x
2
  f (0) = - 1  

y΄ = 5  f (2) = 8  

y΄ = 
x

1
, x > 0 

 
 

f (1) = - 3 
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2.  ** Να ζπκπιεξώζεηε ηνλ παξαθάησ πίλαθα: 

 dx (x) f  F (x) + c (F (x) + c)΄ = f (x) 

 
 

dx 5) (2x  
  

 
 

23 dx 1)   x (x  
  

 









 

2
dx 

x

1

x

1
 

  

 









 
x dx 

x

1
e  

  


 

dx 3συνx) -(2ημx  
  

 














 

22
dx 

xσυν

1

xημ

1
 

  

 
 

9 dx 1) (x  
  

 
 

22 dx 3) -(2x  5) 3x  - (x  
  


 

3 dxx ημxσυν  
  




 
1  x dx xe

2

 
  

 

 

dx  
1 2x 

1
 

  

 

 

2
dx  

1  x  x

1 2x 
 

  




 

2
dx  

1  x

x
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3.  * Να ζπκπιεξώζεηε ηνλ παξαθάησ πίλαθα:  

΢πλάξηεζε f Mηα παξάγνπζα 

ηεο f, F  

β

α 
dx (x) f  

f (x) = 
x

1
 F (x) = 2 x   

2 

1 
(1) F - (2) F dx  (x) f  

f (x) = εκ2x  
 

 π

0 
 dx  (x) f …………… 

f (x) = e
3x

  
 

1 

0 
 dx  (x) f …………… 

f (x) = 
xημ

1
2

 
 

 
 π/4

π/4- 
 dx  (x) f …………… 

f (x) = lnx  
 

e 

1 
 dx  (x) f …………… 

f (x) = 
1 -x 

1
 

 
 

1/2 

0 
 dx  (x) f   …………… 

f (x) = x
3
 + 1  

 
3 

2- 
 dx  (x) f …………… 

f (x) = 
2x

1
 - 1 

 
 

2 

1 
 dx  (x) f …………… 

f (x) = c  
 

β 

α 
 dx  (x) f …………… 
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4.  ** Να ζπκπιεξώζεηε ηνλ παξαθάησ πίλαθα: 

 

Σσνάρηηζη  Δκβαδόλ ζθηαζκέλνπ 

ρωξίνπ 

 

μέζη ηιμή ηης F 

x´

y´

y

0
x2

 

 ζην  δηάζηεκα [0, 2] 

 

xx´

y

y´

0 π 2π

y= xημ

 

 ζην  δηάζηεκα [0, π] 

 

ζην  δηάζηεκα [π, 2π] 

 

 

x´

y´

y

x0

y´

1
-1

y=x

 

 ζην  δηάζηεκα [- 1, 0] 

 

ζην  δηάζηεκα [0, 1] 
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5. * Σηε ζηήιε Α θαίλνληαη θάπνηα  ζθηαζκέλα ρσξία. Να ζπκπιεξώζεηε ζηε ζηήιε Β ηα ηκήκαηα ησλ 

γξαθηθώλ παξαζηάζεσλ ηεο ζπλάξηεζεο F (x) ζην δηάζηεκα [0, 3].  
 

Πίλαθαο Ι 

΢ηήιε Α ΢ηήιε Β 

x

y

0x´

y´

y=3

Δ(x)

33

 

 

x

y

0x´

y´

y=x

Δ(x)

 

 

x´

y´

y

0 x

y=x
2

E(x)
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Δξωηήζεηο δηάηαμεο 

 

1. * Τα παξαθάησ νινθιεξώκαηα αλαθέξνληαη 

ζηηο ζπλαξηήζεηο ηνπ δηπιαλνύ ζρήκαηνο. Να 

ηα γξάςεηε ζε κηα ζεηξά από ην κηθξόηεξν 

πξνο ην κεγαιύηεξν.  

Δ1 = 
1 

0 
  xdx  Δ2 = 

1 

0 
dx (x) f  

Δ3 = 
1 

0 
dx (x) g  Δ4 = 

1 

0 
dx (x)) g -(x   

0

1 x

y

y´

x´

 

 

 

 

 

2. * Να δηαηάμεηε ηε κέζε ηηκή ησλ ζπλαξηήζεσλ 

f, g, h, θ ζην δηάζηεκα [0, α] θαηά αύμνπζα 

ζεηξά.  
0 α x

y

y´

x´

 

 

3. * Γίλεηαη ε ζπλάξηεζε f (x) = 
0 

1 - x t
dt 

e

t
 . Να δηαηάμεηε θαηά αύμνπζα ζεηξά ηηο ηηκέο ηεο ζπλάξηεζεο f 

(1), f (2), f (3).  

 

 

 


