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Κεθάιαην 2ν:        ΓΙΑΦΟΡΙΚΟ΢ ΛΟΓΙ΢ΜΟ΢    2ν ΜΔΡΟ΢ 

 
 

Δξωηήζεηο ηνπ ηύπνπ «΢ωζηό - Λάζνο» 

 

1. * Αλ ε ζπλάξηεζε f είλαη παξαγωγίζηκε ζην R θαη f (α)  f (β), 

α, β  R, α < β, ηόηε ηζρύεη f ΄ (x)  0 γηα θάζε x  (α, β).  

 

΢ Λ 

2.  * Αλ ε ζπλάξηεζε f είλαη παξαγωγίζηκε ζην R θαη x0  R, ηόηε 

γηα θάζε x  R ππάξρεη μ  R ώζηε f (x) - f (x0) = f ΄ (μ) (x - x0).   

 

΢ Λ 

3.  * Αλ ε ζπλάξηεζε f είλαη ζπλερήο ζην δηάζηεκα [α, β] θαη 

παξαγωγίζηκε ζην δηάζηεκα (α, β), ηόηε ππάξρεη έλα κόλν  

μ  (α, β) ώζηε f (α) - f (β) = f ΄ (μ) (α - β).  

 

 

΢ Λ 

4.  * Αλ κηα ζπλάξηεζε f είλαη ζπλερήο ζην δηάζηεκα [α, β], 

παξαγωγίζηκε ζην δηάζηεκα (α, β) θαη f (α) = f (β), ηόηε 

ππάξρεη ηνπιάρηζηνλ έλα ζεκείν x0 εζωηεξηθό ηνπ 

δηαζηήκαηνο [α, β], ζην νπνίν ε εθαπηνκέλε ηνπ 

δηαγξάκκαηνο ηεο f είλαη παξάιιειε ζηνλ άμνλα x΄x.   

 

 

 

 

΢ Λ 

5. * Αλ κηα ζπλάξηεζε f είλαη ζπλερήο ζην δηάζηεκα [α, β] θαη 

παξαγωγίζηκε ζην δηάζηεκα (α, β), ηόηε ππάξρεη έλα 

ηνπιάρηζηνλ ζεκείν x0  (α, β) ζην νπνίν ε εθαπηνκέλε ηεο 

Cf είλαη παξάιιειε πξνο ηελ επζεία πνπ δηέξρεηαη από ηα 

ζεκεία (α, f (α)), (β, f (β)).  

 

 

 

 

΢ Λ 

6. * Αλ f είλαη κηα πνιπωλπκηθή ζπλάξηεζε, ηόηε κεηαμύ δύν 

ξηδώλ ηεο f, ππάξρεη ηνπιάρηζηνλ κηα ξίδα ηεο f ΄.  

 

΢ Λ 

7.  ** Αλ f είλαη κηα πνιπωλπκηθή ζπλάξηεζε, ηόηε κεηαμύ δύν 

δηαδνρηθώλ ξηδώλ ηεο f ΄, ππάξρεη ην πνιύ κηα ξίδα ηεο f.  

 

΢ Λ 

8. * Αλ κηα ζπλάξηεζε f είλαη παξαγωγίζηκε ζην δηάζηεκα  

[α, β], ηόηε ππάξρεη εθαπηνκέλε ηεο Cf ζην Α (x0, f (x0)), κε 

x0  (α, β), κε ζπληειεζηή δηεύζπλζεο ι = 
α - β

(α) f - (β) f
. 

 

 

΢ Λ 

 

 

9. * Αλ κηα ζπλάξηεζε f είλαη παξαγωγίζηκε ζην δηάζηεκα  

[α, β], ηόηε ηζρύνπλ νη ππνζέζεηο ηνπ ζεωξήκαηνο κέζεο 

ηηκήο γηα ηελ f.  

 

 

΢ Λ 

10.  *  Υπάξρνπλ ζπλαξηήζεηο γηα ηηο νπνίεο ηζρύεη ην 

ζπκπέξαζκα ηνπ ζεωξήκαηνο Rolle, ρωξίο λα ηζρύνπλ (όιεο) 

νη ππνζέζεηο ηνπ ζεωξήκαηνο.  

 

 

΢ Λ 

11.  * Αλ γηα κηα ζπλάξηεζε ηζρύνπλ νη πξνϋπνζέζεηο ηνπ 

ζεωξήκαηνο ηνπ Fermat, ηόηε ππάξρεη x0 ώζηε ε εθαπηνκέλε 

ηεο Cf ζην (x0, f (x0)) λα είλαη παξάιιειε κε ηνλ άμνλα x΄x.  

 

 

΢ Λ 

12.  * Αλ γηα κηα ζπλάξηεζε f εθαξκόδεηαη ην ζεώξεκα Rolle ζην 

[α, β], ηόηε εθαξκόδεηαη θαη ην ζεώξεκα ηεο κέζεο ηηκήο, 

ζην ίδην δηάζηεκα.  

 

 

΢ Λ 
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13. * Γηα ηε ζπλάξηεζε ηνπ ζρήκαηνο, 

ππάξρεη ηνπιάρηζηνλ έλα ζεκείν 

Μ (μ, f (μ)) ηεο Cf κε μ  (α, β), 

όπνπ ε εθαπηνκέλε ηεο f, λα 

είλαη παξάιιειε κε ηελ ΑΒ.  
 

 

 

 

 

  ΢   Λ 

14.  * Αλ f ΄ (x) = (x + 3) x
2
, ηόηε ην x0 = - 3 είλαη ζέζε ηνπηθνύ 

ειάρηζηνπ.   

 

΢ Λ 

15. * Γηα ηε ζπλάξηεζε f (x) = 3x
2
, x  [- 3, 2], ππάξρεη κόλν έλα 

ηνπηθό αθξόηαην.  

 

΢ Λ 

16.  * Γηα ηε ζπλάξηεζε f (x) = εκx, x  R, ππάξρεη ηνπιάρηζηνλ 

έλα ηνπηθό ειάρηζην κεγαιύηεξν από θάπνην ηνπηθό κέγηζην.  

 

΢ Λ 

17.  * Γίλεηαη κηα ζπλερήο ζπλάξηεζε f, κε f ΄ (x) > 0 γηα 2 < x < 7. 

Αλ f (3) = 5, ηόηε κπνξεί λα ηζρύεη f (5) = 4.     ΢    Λ 

18.  * Η ζπλάξηεζε f (x) = εκx + 2e
x
, 0 < x < 

2

π
, παξνπζηάδεη 

ηνπηθό ειάρηζην ζην x0 = 
3

π
.  

 

 
 

΢ Λ 

 

19.  *  Αλ f ΄ (x) = 16-x 2

e  , ηόηε ε f δελ κπνξεί λα έρεη ηνπηθά 

αθξόηαηα.  

 

΢ Λ 

 
 

20. *  Η ζπλάξηεζε ηνπ ζρήκαηνο έρεη 

ζεηηθή παξάγωγν γηα θάζε x  (0, + ).  

y´

y

0x´ x

5

12 Cf

 

 

 
 

΢ Λ 

21.  *  Γίλνληαη νη ζπλαξηήζεηο f, g πνπ είλαη παξαγωγίζηκεο ζην 

πεδίν νξηζκνύ ηνπο. Αλ ζ’ έλα ζεκείν x0 παξνπζηάδνπλ θαη 

νη δπν ηνπηθό κέγηζην, ηόηε θαη ε ζπλάξηεζε f + g, εθόζνλ 

νξίδεηαη, ζα παξνπζηάδεη ηνπηθό κέγηζην ζην x0.  

 

 

 

΢ Λ 

22.  * Αλ κηα άξηηα ζπλάξηεζε έρεη ζην x0 ηνπηθό ειάρηζην, ηόηε 

ζην - x0 ζα έρεη ηνπηθό κέγηζην.  

 

΢ Λ  
 

23. * Αλ ε ζπλάξηεζε f είλαη 

παξαγωγίζηκε ζην R, θαη ε γξαθηθή 

παξάζηαζε ηεο f ΄ είλαη απηή ηνπ 

ζρήκαηνο, ηόηε ε f δελ είλαη γλεζίωο 

κνλόηνλε.  

y

0x´

y´

x

C ´f  

 

 

 

 

΢ Λ 

24.  * Αλ γηα ηε ζπλάξηεζε f ηζρύεη f ΄ (x) < 0, x  R, ηόηε  

f (x) < 0, x  R.  

 

΢ Λ 

25.  * Αλ γηα ηε ζπλάξηεζε f πνπ είλαη παξαγωγίζηκε ζην R, ηζρύεη 

f ΄ (5) = 0, ηόηε ε f παξνπζηάδεη ηνπηθό αθξόηαην ζην x0 = 5.   

 

΢ Λ 

26.  * Μηα πεξηνδηθή ζπλάξηεζε f κπνξεί λα έρεη έλα κόλν 

ηνπηθό αθξόηαην.  

 

΢ Λ 
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27.  * Γηα ηε ζπλάξηεζε f (x) = 
x

1
, x  0, ηζρύεη f ΄ (x) = - 

2x

1
< 0 

γηα θάζε x  0. Δπνκέλωο ε f είλαη γλεζίωο θζίλνπζα ζην R
*
.  

 

 

΢ Λ 

28.  * Αλ κηα παξαγωγίζηκε ζπλάξηεζε f είλαη γλεζίωο θζίλνπζα 

ζην R, ηόηε ζα ηζρύεη f ΄ (x)  0.  

 

΢ Λ 

29. * Αλ γηα κηα παξαγωγίζηκε ζην R ζπλάξηεζε f, ηζρύεη  

f ΄ (x) = e
x
εκ4, ηόηε ε ζπλάξηεζε f είλαη γλεζίωο αύμνπζα.  

 

΢ Λ 

30.  * Έλα ηνπηθό κέγηζην κηαο ζπλάξηεζεο f, κπνξεί λα είλαη 

κηθξόηεξν από έλα ηνπηθό ειάρηζην ηεο f.  

 

΢ Λ 

31.  * Μηα ζπλάξηεζε f κπνξεί λα έρεη ηνπηθό αθξόηαην θαη ζε 

ζεκείν x0, ζην νπνίν δελ είλαη ζπλερήο.  

 

΢ Λ 

32.  * Αλ κηα ζπλάξηεζε f παξνπζηάδεη αθξόηαην ζην x0, ηόηε 

ηζρύεη f ΄ (x0) = 0.   

 

΢ Λ 

33. * Αλ ε παξάγωγνο κηαο ζπλάξηεζεο είλαη κεδέλ ζε έλα 

δηάζηεκα Γ, ηόηε ε ζπλάξηεζε είλαη ζηαζεξή ζην Γ.  

 

΢ Λ 

34.  * Αλ ζην εζωηεξηθό ζεκείν x0 ηνπ πεδίνπ νξηζκνύ ηεο f 

ηζρύεη όηη f ΄ (x0) = 0, ηόηε ην x0 είλαη ηνπηθό αθξόηαην ηεο f.  

 

΢ Λ 

35.  * Αλ ε ζπλάξηεζε f είλαη ζπλερήο ζην δηάζηεκα [α, β], ηόηε 

πηζαλά αθξόηαηα ηεο f είλαη  

α) ηα ζεκεία ηνπ δηαζηήκαηνο (α, β) ζηα νπνία ε f ΄ κεδελίδεηαη             

β) ηα ζεκεία ηνπ δηαζηήκαηνο (α, β) ζηα νπνία ε f δελ 

παξαγωγίδεηαη 

γ) ηα άθξα ηνπ [α, β].                                                                                                                                       

 

     ΢         Λ 

     ΢          Λ 

   ΢  Λ 

 

36.  * Σην ζρήκα θαίλεηαη ε γξαθηθή 

παξάζηαζε ηεο f ΄ κηαο ζπλάξηεζεο f. 

Τόηε ε f έρεη δύν ηνπιάρηζηνλ ζέζεηο 

ηνπηθώλ αθξνηάηωλ.  

y

0x´

y´

xα β

C ´f  

 

 

 

 

 

΢ Λ 

37.  * Αλ f ΄ (x) = (x - 1)
2
, ηόηε ην ζεκείν x0 = 1 είλαη ζέζε 

ηνπηθνύ αθξνηάηνπ ηεο f.  

 

΢ Λ 

38.  * Αλ f ΄ (x) = |x - 1|, ηόηε ην ζεκείν x0 = 1 είλαη ηνπηθό 

αθξόηαην ηεο f.  

 

΢ Λ 

39.  * Αλ f ΄ (x) = x
2
 + 1, ηόηε ε εμίζωζε f (x) = 0 έρεη ην πνιύ 

κηα ξίδα.  

 

΢ Λ 

40.  * Αλ f ΄ (x) = x
2
 - 5x + 6, ηόηε ε f είλαη γλεζίωο θζίλνπζα 

ζην δηάζηεκα [2, 3].  

 

΢ Λ 
 

41.  * Αλ ην δηάγξακκα Cf΄ ηεο παξαγώγνπ 

κηαο ζπλάξηεζεο f θαίλεηαη ζην 

δηπιαλό ζρήκα, ηόηε ε f έρεη 

αθξόηαην ζην x0 = 1.  

y

0x´

y´

x

C ´f  

1

 

 

 

 
 

΢ Λ 
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42.  * Αλ ην δηάγξακκα Cf΄ ηεο παξαγώγνπ 

κηαο ζπλάξηεζεο f θαίλεηαη ζην 

δηπιαλό ζρήκα, ηόηε ε f είλαη γλεζίωο 

αύμνπζα ζην R. 

y

0x´

y´

x

Cf´

 

 

 

 
 

΢ Λ 

 

43.  * Αλ ην δηάγξακκα Cf΄ ηεο παξαγώγνπ 

κηαο ζπλάξηεζεο f θαίλεηαη ζην 

δηπιαλό ζρήκα, ηόηε ε f είλαη γλεζίωο 

αύμνπζα ζην R. 

y

0x´

y´

x

C ´f  

 

 

 

 
 

΢ Λ 

44.  * Αλ ε ζπλάξηεζε f είλαη ζπλερήο ζην [α, β], παξαγωγίζηκε 

ζην (α, β) κε f (α) = f (β) θαη f ΄΄ (x) > 0, γηα θάζε x  [α, β], 

ηόηε ε εμίζωζε f ΄ (x) = 0 έρεη κηα κόλν ξίδα ζην (α, β).  

 

 

΢ Λ 

45.  * Η γξαθηθή παξάζηαζε Cf κηαο 

ζπλάξηεζεο f θαίλεηαη ζην 

δηπιαλό ζρήκα. Τόηε: 

α) ην x1 είλαη ζεκείν θακπήο 

β) ην x2 είλαη ζεκείν θακπήο 

γ) ην x3 είλαη ζεκείν θακπήο 

y

0x´

y´

xx3x1 x2

Cf

 

 

 

 

΢ Λ 

΢ Λ 

΢ Λ 

46.  * Αλ f ΄΄ (x) = (x - 2)
2
, ηόηε ε f έρεη ζεκείν θακπήο ζην x0 = 2.  ΢ Λ 

47.  * Σην ζρήκα θαίλεηαη ε γξαθηθή 

παξάζηαζε ηεο Β ΄΄ (t), όπνπ Β (t) 

είλαη ε ζπλάξηεζε ηνπ βάξνπο 

θάπνηνπ αλζξώπνπ πνπ βξίζθεηαη ζε 

δίαηηα, κεηά από ρξόλν t. Τόηε ν 

ξπζκόο κείωζεο ηνπ βάξνπο, ζηελ 

αξρή κεηώλεηαη θαη κεηά απμάλεη.  

 

 

0 t

CB´´

B´´(t)

 

 

 

 

 

 

 

΢ Λ 

 

48.  * Η γξαθηθή παξάζηαζε κηαο 

ζπλάξηεζεο f θαίλεηαη ζην δηπιαλό 

ζρήκα. Τόηε ηζρύεη f ΄΄ (x) < 0 γηα 

θάζε x  (0, + ).  

y

0x´

y´

x

 

 

 
 

 

 

΢ Λ 

 

49.  * Αλ κηα ζπλάξηεζε f είλαη δπν 

θνξέο παξαγωγίζηκε, θαη ε γξαθηθή 

παξάζηαζε ηεο f ΄ θαίλεηαη ζην 

ζρήκα, ηόηε ε f ζηξέθεη ηα θνίια 

πξνο ηα πάλω.  

y

0x´

y´

xα β

y=f´(x)

 

 

 

 

 
 

΢ Λ 

50.  * Μηα πνιπωλπκηθή ζπλάξηεζε 3νπ βαζκνύ έρεη 

νπωζδήπνηε ζεκείν θακπήο.  

 

΢ Λ 

51.  * Μηα πνιπωλπκηθή ζπλάξηεζε 4νπ βαζκνύ έρεη 

ηνπιάρηζηνλ έλα ζεκείν θακπήο.  

 

΢ Λ 
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52.  * Η f  παξνπζηάδεη ζην x0 ζεκείν 

θακπήο.  

y

0x´

y´

x

Cf

x0

 

 

 

΢ Λ 

53.  * Αλ κηα ζπλάξηεζε f είλαη δπν θνξέο παξαγωγίζηκε ζην 

δηάζηεκα Γ θαη ε f είλαη θπξηή ζην Γ, ηόηε f ΄΄ (x)  0 γηα 

θάζε x  Γ.  

 

 

΢ Λ 

54.  * Τν ζεκείν Α (x0, f (x0)) είλαη ζεκείν θακπήο κηαο 

ζπλάξηεζεο f, όηαλ ε f ΄΄ αιιάδεη πξόζεκν εθαηέξωζελ ηνπ 

x0.  

 

΢ Λ 

55.  * Η ζπλάξηεζε f (x) = e
-x

 είλαη θπξηή ζην R.  ΢ Λ 

56.  * H επζεία x = 2 είλαη θαηαθόξπθε αζύκπηωηε ηεο γξαθηθήο 

παξάζηαζεο ηεο ζπλάξηεζεο f, κε f (x) = 
2

2

2) -(x 

4 - x
. 

 

 

΢ Λ 

57.  * H γξαθηθή παξάζηαζε ηεο ζπλάξηεζεο f (x) = 
2004  x  x

2 -  x x
2

35




 

έρεη κηα πιάγηα αζύκπηωηε. 

 

 

΢ Λ 

58.  * H γξαθηθή παξάζηαζε ηεο ζπλάξηεζεο f (x) = 
1 - x

x
2

 έρεη 

δύν θαηαθόξπθεο αζύκπηωηεο.  

 

 

΢ Λ 

59.  * Ιζρύεη 

2

π
 x 

lim


  

2

π
 -x 

συνx
 = - 1.  

 

΢ Λ 

60.  * Η γξαθηθή παξάζηαζε ηεο ζπλάξηεζεο f (x) = e
-x

 έρεη 

νξηδόληηα αζύκπηωηε ζην - .  

 

΢ Λ 

61.  * Αλ ε ζπλάξηεζε f είλαη ζπλερήο ζην R, ηόηε δελ έρεη 

θαηαθόξπθε αζύκπηωηε.  

 

΢ Λ 

62.  * Η ζπλάξηεζε f (x) = lnx έρεη θαηαθόξπθε αζύκπηωηε ηελ 

επζεία x = 0.  

 

΢ Λ 

63.  * Η ζπλάξηεζε f (x) = e
x
 έρεη νξηδόληηα αζύκπηωηε ηελ 

επζεία y = 0.  

 

΢ Λ 

 

Απαληήζεηο 

1Λ, 2Σ, 3Λ, 4Σ, 5Σ ,6Σ ,7Σ, 8Σ, 9Σ, 10Σ, 11Σ, 12Σ, 13Λ, 14Σ, 15Λ, 16Λ, 17Λ, 18Λ,19Σ, 20Σ, 21Σ  

22Λ, 23Σ, 24Λ, 25Λ, 26Λ, 27Λ, 18Σ, 29Λ, 30Σ, 31Σ, 32Λ, 33Σ, 34Λ, 35Σ,Σ,Σ, 36Σ, 37Λ, 38Λ, 39Σ,  

40Σ, 41Σ, 42Σ, 43Λ, 44Σ, 45Σ,Λ,Σ, 46Λ, 47Σ, 48Σ, 49Σ, 50Σ, 51Λ, 52Λ, 53Σ, 54Λ, 55Σ, 56Σ, 57Λ,  

58Σ, 59Σ, 60Λ, 61Σ, 62Σ, 63Σ.   
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Δξωηήζεηο πνιιαπιήο επηινγήο 

 

1.  * Έζηω κηα ζπλάξηεζε f γηα ηελ νπνία ηζρύνπλ νη ππνζέζεηο ηνπ ζεωξήκαηνο ηνπ Rolle ζην δηάζηεκα [α, 

β]. Τόηε ζα ππάξρεη μ  (α, β), ώζηε ε εθαπηνκέλε ηεο Cf ζην (μ, f (μ)) 

Α. λα είλαη παξάιιειε κε ηνλ άμνλα y΄y 

Β. λα έρεη ζπληειεζηή δηεύζπλζεο κεδέλ 

Γ. λα έρεη ζπληειεζηή δηεύζπλζεο έλα 

Γ. λα είλαη παξάιιειε κε ηελ επζεία y = x 

Δ. λα κελ νξίδεηαη ν ζπληειεζηήο δηεύζπλζεο 

 

2.  * Μηα ζπλάξηεζε f έρεη πεδίν νξηζκνύ ην δηάζηεκα [α, β]. Τν ζεώξεκα κέζεο ηηκήο ηζρύεη γηα ηελ f, όηαλ 

Α. ε f είλαη ζπλερήο ζην [α, β] 

Β. ε f έρεη ίζεο ηηκέο ζηα ζεκεία α θαη β 

Γ. ε f είλαη παξαγωγίζηκε ζην (α, β) 

Γ. ε f είλαη παξαγωγίζηκε ζην (α, β) θαη ζπλερήο ζηα α θαη β 

Δ. ε f είλαη ζπλερήο ζην (α, β) 

 

3.  * Γίλεηαη ε ζπλάξηεζε f (x) = c, κε πεδίν νξηζκνύ ην [α, β]. Τν πιήζνο ηωλ ζεκείωλ μ  (α, β) πνπ 

πξνθύπηνπλ από ην ζεώξεκα ηνπ Rolle είλαη 

Α. 1  Β. 2  Γ. ην πνιύ 2 Γ. θαλέλα Δ. άπεηξν 

 

4. * Γηα ηε ζπλάξηεζε f (x) = x
2
 - 4x, x  [- 1, 2], ην πιήζνο ηωλ αξηζκώλ  

μ  (- 1, 2) πνπ πξνθύπηνπλ από ην ζεώξεκα ηεο κέζεο ηηκήο είλαη  

Α. ηνπιάρηζηνλ ηξεηο  Β. αθξηβώο έλαο         

Γ. ηνπιάρηζηνλ δύν  Γ. αθξηβώο δύν    Δ. θαλέλαο 

 

5. * Τν ζεώξεκα κέζεο ηηκήο ηνπ δηαθνξηθνύ ινγηζκνύ γηα ηε ζπλάξηεζε  

f (x) = lnx, γηα θάζε x1, x2 > 0, εμαζθαιίδεη έλα μ κεηαμύ ηωλ x1, x2 ώζηε λα ηζρύεη 

Α. ln 
2

1

x

x
 = 

21  x- x

ξ
   Β. ln 

2

1

x

x
 = 

ξ

 x- x 21  

Γ. ln (x1 - x2) = 
ξ

1
 (x1 - x2)  Γ. ln 

2

1

x

x
 = μ (x1 - x2) 

E. ln (x1 - x2) = μ (x1 - x2) 

 

6.  * Γίλνληαη νη γξαθηθέο παξαζηάζεηο ηωλ ζπλαξηήζεωλ f1, f2, f3, f4.  

y

0x´

y´

x

Cf1

βα

    

y

0x´

y´

x
Cf2

β
α
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y

0x´

y´

x

Cf3

β
α

    

y

0x´

y´

x

Cf4

βα

 

Απηέο πνπ ηθαλνπνηνύλ ηηο ππνζέζεηο ηνπ ζεωξήκαηνο Rolle ζην [α, β] είλαη νη  

Α. f2 θαη f4 Β. κόλν ε f4 Γ. κόλν ε f2 Γ. f2 θαη f3 Δ. f1 θαη f4 

 

7.  * Οη ζπλαξηήζεηο f, g νξίδνληαη ζην R θαη είλαη δύν θνξέο παξαγωγίζηκεο ζ’ απηό. Αλ f ΄ (x) = g ΄ (x) γηα 

όια ηα x  R, πνηα από ηηο παξαθάηω ζπλζήθεο πξέπεη λα ηζρύεη επηπιένλ, ώζηε f (x) = g (x), γηα όια ηα 

x  R;  

Α. f θαη g ζπλερείο ζην R   B. f (0) = g (0)   

Γ. f ΄΄ (x) = g ΄΄ (x) + c   Γ. f ΄΄ (0) = g ΄΄ (0)  

E. δελ ρξεηάδεηαη λα πξνζηεζεί άιιε ζπλζήθε 

8.  * Αλ γηα ηηο παξαγωγίζηκεο ζην R ζπλαξηήζεηο f, g ηζρύεη f ΄ (x) = g ΄ (x), x  R, ηόηε 

Α. f (x) = g (- x) + c  B. f (x) = - g (x) + c Γ. f (x) = g (x) - c 

Γ. f (x) + g (- x) = c  E. f (- x) = g (x) + c 

 

9. * Αλ ε ζπλάξηεζε f κε πεδίν νξηζκνύ ην (0, + ) έρεη παξάγωγν ηελ  

f ΄ (x) = 2lnx + 1, ηόηε γηα ηε κνλνηνλία ηεο f ηζρύεη 
 

Α. 0x + 8

f(x)
 

B. 
e

1

2
-

0 + 8

f(x)

x

 
 

 

Γ. 
0 + 8+ 8e

1

2
-

f(x)

x

 

 

Γ. 
e

1

2
-

e
1

4
-

0 + 8x

f(x)
 

 

Δ. 0 + 8

f(x)

x

 

 

10.  * Αλ κηα ζπλάξηεζε f είλαη παξαγωγίζηκε ζην R θαη γλεζίωο θζίλνπζα, ηόηε  

Α. f ΄ (x) > 0, γηα θάζε x  R  

Β. f ΄ (x)  0, γηα θάζε x  R 

Γ. f ΄ (x)  0, γηα θάζε x  R 

Γ. f ΄ (x) < 0, γηα θάζε x  R 

Δ. ε f ΄ (x) δελ δηαηεξεί ζηαζεξό πξόζεκν ζην R 

 

11.  * Η παξάγωγνο f ΄ ηεο ζπλάξηεζεο f είλαη έλα πνιπώλπκν ηξίηνπ βαζκνύ. Η f έρεη  

Α. ηξία αθξηβώο ηνπηθά αθξόηαηα 

Β. έλα νιηθό κέγηζην θαη έλα νιηθό ειάρηζην 

Γ. ηνπιάρηζηνλ ηξία ηνπηθά αθξόηαηα 

Γ. έλα κόλν ηνπηθό κέγηζην θαη έλα ηνπηθό ειάρηζην 

Δ. ηξία ην πνιύ ηνπηθά αθξόηαηα 
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12.  ** H ζπλάξηεζε f είλαη δπν θνξέο παξαγωγίζηκε ζην R θαη ε f ΄ είλαη γλεζίωο αύμνπζα ζην R. Η 

γξαθηθή παξάζηαζε ηεο f ζα κπνξνύζε λα έρεη ηε κνξθή 

 

 

 

Α. x´

y

0

y´

x

 

 

 

B. 

y

0x´

y´

x

 

 

 

 

Γ. 

y

0x´

y´

x

 

 

 

Γ. 

y

0x´

y´

x

 

 

 

 

Δ. 

y

0x´

y´

x

 

 

 

 

13. * H γξαθηθή παξάζηαζε Cf΄ ηεο παξαγώγνπ κηαο 

ζπλάξηεζεο θαίλεηαη ζην δηπιαλό ζρήκα. Η γξαθηθή 

παξάζηαζε ηεο f κπνξεί λα είλαη 
x´

y

0

y´

x

C ´f

1-1

1

 

 

 

 

Α. 

y

0
x´

y´

x

 

 

 

B. x

y

0x´

y´  

 

 

 

Γ. 

y

0x´

y´

x

 

 

 

Γ. x

y

0x´

y´  

 

Δ. θακία από ηηο πξνεγνύκελεο 
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14. * H γξαθηθή παξάζηαζε Cf΄ ηεο παξαγώγνπ κηαο 

ζπλάξηεζεο θαίλεηαη ζην δηπιαλό ζρήκα. Τόηε ηζρύεη 

όηη 

Α. ε f είλαη γλεζίωο αύμνπζα ζην (- , 2] 

B. ε f είλαη γλεζίωο θζίλνπζα κόλν ζην [2, + ) 

Γ. ε f έρεη ηνπηθό κέγηζην ην ζεκείν x0 = 2 

x´

y

0

y´

x

C ´f

2

 

Γ. ε f έρεη ηνπηθό ειάρηζην ην ζεκείν x0 = 2 

E. ε f είλαη γλεζίωο θζίλνπζα ζην R 

 

15.  * Τν δηάγξακκα Cf΄ηεο παξαγώγνπ κηαο ζπλάξηεζεο f 

θαίλεηαη ζην δηπιαλό ζρήκα. Τόηε δελ ηζρύεη όηη   

Α. ε f είλαη γλεζίωο αύμνπζα ζην δηάζηεκα [0, 1] 

B. ε f είλαη γλεζίωο θζίλνπζα ζην δηάζηεκα [1, 2] 

Γ. ε f έρεη ηνπηθό ειάρηζην ζην ζεκείν κε x = 0 

y

0
x´

y´

x

C ´f

1 2

 

Γ. ε f έρεη ηνπηθό κέγηζην ζην ζεκείν κε x = 1 

E. ε f έρεη ηνπηθό κέγηζην ζην ζεκείν κε x = 2 

 

 

16.  * Έζηω κηα ζπλερήο ζπλάξηεζε f, ε νπνία ζηξέθεη ηα θνίια πξνο ηα άλω  

ζ’ έλα δηάζηεκα Γ. Τόηε θαζώο ην x απμάλεη, ε θιίζε ηεο Cf  

Α. απμάλεη  B. ειαηηώλεηαη  Γ. κέλεη ζηαζεξή 

Γ. είλαη κεδέλ E. δελ κπνξνύκε λα απαληήζνπκε 

 

 

17.  * Αλ κηα ζπλάξηεζε f είλαη δπν θνξέο παξαγωγίζηκε θαη ζηξέθεη ηα θνίια πξνο ηα άλω ζ’ έλα δηάζηεκα 

Γ, ηόηε  

Α. f ΄΄ (x) > 0, γηα θάζε x  Γ  

Β. f ΄΄ (x) < 0, γηα θάζε x  Γ 

Γ. f ΄΄ (x)  0, γηα θάζε x  Γ 

Γ. f ΄΄ (x)  0, γηα θάζε x  Γ 

Δ. δελ κπνξνύκε λα απνθαλζνύκε γηα ην πξόζεκν ηεο f ΄΄ (x) ζην Γ 

 

 

18.  * Τν δηάγξακκα Cf΄΄ ηεο δεύηεξεο παξαγώγνπ κηαο 

ζπλάξηεζεο f θαίλεηαη ζην δηπιαλό ζρήκα. Η f ΄ είλαη 

γλεζίωο θζίλνπζα ζην  

Α. (- , 1]  Β. [1, 3] Γ. [3, + ) 

Γ. R  Δ. (- , - 3] 

x´

y

0

y´

x

Cf´´

1 3

3
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19.  * H ζπλάξηεζε f νξίδεηαη ζε έλα δηάζηεκα Γ θαη x0  Γ. Θεωξνύκε ηηο πξνηάζεηο:  

Ι. Η Cf δέρεηαη εθαπηνκέλε ζην Α (x0, f (x0)) 

ΙI. Η f ΄ αιιάδεη πξόζεκν ζην x0  

ΙΙΙ. Η f ΄΄ αιιάδεη πξόζεκν ζην x0 

Τόηε ην Α (x0, f (x0)) είλαη ζεκείν θακπήο ηεο Cf αλ ηζρύνπλ νη πξνηάζεηο 

Α. Ι θαη ΙΙ   Β. Ι θαη ΙΙΙ  Γ. ΙΙ θαη ΙΙΙ  

Γ. κόλν ε ΙΙΙ   Δ. κόλν ε Ι  

 

20.  * Μηα ζπλάξηεζε f κε πεδίν νξηζκνύ ην R, κπνξεί λα έρεη πιήζνο πιάγηωλ αζπκπηώηωλ  

Α. ην πνιύ ηξεηο   Β. ην πνιύ δύν  Γ. ην πνιύ κία 

Γ. εμαξηάηαη από ην πιήζνο ηωλ νξηδνληίωλ αζπκπηώηωλ   

Δ. δελ ππάξρεη πεξηνξηζκόο γηα ην πιήζνο 

 

21.  * Σην δηπιαλό ζρήκα έρνπκε ηε γξαθηθή 

παξάζηαζε ηεο ζπλάξηεζεο f (x) = xe
-αx

 κε α > 0 

θαη  

x  [0, + ). Γηα όιεο ηηο ζπλαξηήζεηο f  ηζρύεη όηη 

Α. έρνπλ κόλν 1 ηνπηθό αθξόηαην 

Β. ην 0 είλαη ζεκείν θακπήο 

Γ. ε επζεία x = 0 είλαη θαηαθόξπθε αζύκπηωηε 

x´

y

0

y´

x

 

Γ. ε επζεία y = 0 είλαη νξηδόληηα αζύκπηωηε  

Δ. όια ηα παξαπάλω 

 

22.  ** Η επζεία (ε) είλαη αζύκπηωηε ηεο γξαθηθήο 

παξάζηαζεο κηαο παξαγωγίζηκεο ζπλάξηεζεο f. Τόηε 

ηζρύεη όηη 

Α. 
 x 

lim f (x) = 1  Β. 
 x 

lim f (x) = - 2 

Γ. 
 x 

lim f ΄ (x) = 0  Γ. 
 x 

lim f ΄ (x) = 1 

E. 
 x 

lim f (x) = -  

y

0x´

y´

x0-2

(ε)

Cf

45°

 

23.  ** Αλ κηα ζπλάξηεζε f είλαη ζπλερήο ζην R, ηόηε ε γξαθηθή ηεο παξάζηαζε κπνξεί λα έρεη 

Α. δύν πιάγηεο αζύκπηωηεο ζην +  

B. νξηδόληηα θαη πιάγηα αζύκπηωηε  ζην +  

Γ. θαηαθόξπθεο αζύκπηωηεο  

Γ. πιάγηα αζύκπηωηε ζην +  θαη νξηδόληηα αζύκπηωηε ζην -  

E. νξηδόληηα θαη πιάγηα αζύκπηωηε ζην -  

 

24.  * Η επζεία y = x + 1 είλαη πιάγηα αζύκπηωηε ηεο  

Α. f (x) = 
3  2x

5 -  x x
2

23




 Β. g (x) = x

4
 + 5x Γ. h (x) = 

x

 x  x 1 2 
 

Γ. θ (x) = e
x
 - 1  E. θ (x) = x + εκx 
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25. * Σην ζρήκα θαίλεηαη ε γξαθηθή παξάζηαζε ηεο  

f ΄ κηαο ζπλάξηεζεο f ζην R. Τόηε γηα ηε 

ζπλάξηεζε f ηζρύεη 

Α. ζην δηάζηεκα [- 2, 0] ε ζπλάξηεζε f  ζηξέθεη 

ηα θνίια πξνο ηα θάηω 

y

0x´

y´

x

Cf´

1

-2

3 4

 

Β. ζην δηάζηεκα [1, 3] ηζρύεη f ΄΄(x) = 0 

Γ. ζην δηάζηεκα [0, 1] ε f ζηξέθεη ηα θνίια πξνο ηα θάηω  

Γ. ζην δηάζηεκα [- 2, 1] ε f είλαη γλεζίωο θζίλνπζα 

E. όια ηα παξαπάλω 

 

26.  * Αλ κηα ζπλάξηεζε f ζηξέθεη ηα θνίια πξνο ηα θάηω, ηόηε ε γξαθηθή παξάζηαζε ηεο f ΄ κπνξεί λα είλαη 

ε  

 

 

 

Α. x´

y

0

y´

x

1

 

 

 

B. 

y

0x´

y´

x
1

-2

 

 

 

 

Γ. 

y

0
x´

y´

x

 

 

 

Γ. 

y

0x´

y´

x

 

 

 

 

Δ. 

y

0x´

y´

x

1

1
2
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27.  * Σην ζρήκα θαίλεηαη ε γξαθηθή παξάζηαζε 

κηαο παξαγωγίζηκεο ζπλάξηεζεο f. Η γξαθηθή 

παξάζηαζε ηεο f ΄ κπνξεί λα είλαη  

y

x´

y´

xx1
x2 x3

x4
x5

0

 

 

 

 

Α. 

y

0x´

y´

xx1
x2

x3 x4x5

 

 

 

B. 
x

y

0x´

y´

x1

 

 

 

 

Γ. 

y

0x´

y´

xx1 x2 x3 x4 x5

 

 

 

Γ. 

y

0x´

y´

x

x1

x2

x3 x4
x5

 

 

Δ. θακία από απηέο 

 

 

28. * Αλ ε γξαθηθή παξάζηαζε ηεο 

παξαγωγίζηκεο ζπλάξηεζεο f θαίλεηαη ζην 

δηπιαλό ζρήκα, ηόηε 

Α. ε f έρεη κόλν δύν ηνπηθά αθξόηαηα 

Β. ε f δελ παξαγωγίδεηαη ζε όια ηα ζεκεία 

ηνπ δηαζηήκαηνο [x0, x3] 

y

x´

y´

0 xx1 x2
x3

x0

 

Γ. f ΄΄ (x) > 0 γηα όια ηα x  (x2, x3) 

Γ. f ΄΄ (x) < 0 γηα όια ηα x  (x0, x1) 

E. ε f ΄ είλαη γλεζίωο αύμνπζα ζην [x0, x3] 

 

 

 

Απαληήζεηο 

1Β, 2Γ, 3Δ, 4Β, 5Β, 6Γ, 7Β, 8Γ, 9Γ, 10Γ, 11Δ, 12Γ, 13Β, 14Δ, 15Δ,  

16Α, 17Γ, 18Β, 19Β, 20Β, 21Γ, 22Γ, 23Γ, 24Γ, 25Γ, 26Β, 27Γ, 28Γ 
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Δξωηήζεηο αληηζηνίρηζεο 

 
 

1.  * Να αληηζηνηρίζεηε θάζε ζεώξεκα ηεο ζηήιεο Α ηνπ πίλαθα Ι ζε όζεο ζπλαξηήζεηο ηεο ζηήιεο Β κπνξεί 

λα εθαξκνζηεί ζην [α, β], ζπκπιεξώλνληαο ηνλ πίλαθα ΙΙ.  

Πίλαθαο Ι 

΢ηήιε Α ΢ηήιε Β 

 

 

 

1.  Θεώξεκα Bolzano  

 

 

 

 

 

2.  Θεώξεκα Rolle 

 

 

 

 

 

3.  Θεώξεκα κέζεο ηηκήο 

 

 

 

 

 

 

x

y

0

y´

x´ α
β

        

x

y

0

y´

x´ α
β

 

 

 α.    β. 

 

x

y

0

y´

x´
α β

               

x

y

0

y´

x´ α β

 

 

γ.    δ. 

 

xx´

y

y´

0 α β

 

 

ε. 
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2.  * Κάζε ζπλάξηεζε ηε ζηήιεο Α ηνπ πίλαθα Ι λα ηελ αληηζηνηρίζεηε ζηηο ζρέζεηο πνπ ηζρύνπλ γη’ απηήλ από ηε 

ζηήιε Β, ζπκπιεξώλνληαο ηνλ πίλαθα ΙΙ.  

Πίλαθαο Ι 

΢ηήιε Α ΢ηήιε Β 

 

 

1. 

 

 

 

 

2. 

 

 

 

 

3. 

 

 

 

 

 

4. 

 

 

 

 

5. 

 

 

x

y

0

 

 

x

y

0

 

 

x

y

0

 

 

x

y

0

 

 

x

y

0

 

 

 

α. f ΄ (x) > 0 θαη f ΄΄ (x) > 0  

 

 

β. f ΄ (x) < 0 θαη f ΄΄ (x) < 0 

 

 

γ. f ΄ (x) > 0 θαη f ΄΄ (x) < 0 

 

 

δ. f ΄ (x) < 0 θαη f ΄΄ (x) > 0 

 

 

ε. f ΄ (x) = 0  

 

 

δ. f ΄ (x) = 0 θαη f ΄΄ (x) > 0 

 

Πίλαθαο ΙΙ 

1 2 3 4 5 

ε α γ β δ 



 

                                                                                      

                                                                                               Είμαζηε ηστεροί ποσ είμαζηε δάζκαλοι  

 

www.efklidis.edu.gr                                                    15                     Τρίκαλα ηηλ.-fax(24310-36733) 

 

3. * Σηε ζηήιε Α ηνπ πίλαθα Ι γξάθνληαη ζπλαξηήζεηο. Σηε ζηήιε Β γξάθνληαη ηα ζεκεία πνπ πξνθύπηνπλ 

από ηελ εθαξκνγή ηνπ ζεωξήκαηνο κέζεο ηηκήο γηα θάζε ζπλάξηεζε. Να θάλεηε ηελ αληηζηνίρηζε, 

ζπκπιεξώλνληαο ηνλ πίλαθα ΙΙ.  

Πίλαθαο Ι 

΢ηήιε Α ΢ηήιε Β 

ζσνάρηηζη και διάζηημα ζημείο ποσ προκύπηει 

 

 

1.  f (x) = 3x
2
 - 4x + 1, x  [0, 1] 

 

 

2. f (x) = 
x

1
, x  [- 2, - 1] 

 

 

3. f (x) = lnx, x  [1, e] 

 

 

4. f (x) = 
1 -x 

1 x 
, x  [- 1, 0] 

 

 

 

 

α. 
2

1
 e - 1 

 

β. -
2

1
 

 

γ. e - 1 

 

δ. - 2  

 

ε. 
2

1
  

 

δ.  e - 2 

 

ε. 
4

1
 

 

ζ. 1 - 2  

 

Πίλαθαο ΙΙ 

1 2 3 4 

ε γ δ ζ 
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4. * Σε θάζε ζρέζε ηεο ζηήιεο Α αληηζηνηρεί έλα γξάθεκα από ηε ζηήιε Β ηνπ πίλαθα Ι. Να θάλεηε ηελ 

αληηζηνίρηζε, ζπκπιεξώλνληαο ηνλ πίλαθα ΙΙ (νη ζπλαξηήζεηο είλαη παξαγωγίζηκεο ζην R).   

 

Πίλαθαο Ι 

΢ηήιε Α ΢ηήιε Β 

 

 

 

1.  (f (x) - g (x))΄ > 0 

 

 

2. (f (x) - g (x))΄ = 0 

 

 

3. (f (x) - g (x))΄ < 0 

 

 

4. (f (x) - g (x))΄ > 0, γηα x > 0 

θαη 

(f (x) - g (x))΄ < 0, γηα x < 0 

 

 

α.  

 

 

 

 

β.  

 

 

 

 

γ.  

 

 

 

 

δ.  

 

 

x

y

0

Cf

Cg

 

 

x

y

0

Cf

Cg

 

 

x

y

0

Cf

Cg

 

 

x

y

0

Cf

Cg

 

 

 

Πίλαθαο ΙΙ 

1 2 3 4 

δ β γ α 
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5. * Κάζε γξαθηθή παξάζηαζε Cf΄ ηεο ζηήιεο Α ηνπ πίλαθα Ι λα ηελ αληηζηνηρίζεηε ζηε κνλνηνλία από ηε 

ζηήιε Β, ζπκπιεξώλνληαο ηνλ πίλαθα ΙΙ.  

 

Πίλαθαο Ι 

΢ηήιε Α ΢ηήιε Β 

Cf΄ μονοηονία ηης f 

 

 

 

1. 

 

 

 

 

2. 

 

 

 

 

3. 

 

 

 

 

4. 

 

x

y

0

 

 

x

y

0

 

 

x

y

0

 

 

x

y

0

 

 

α. 

 

 

β. 

 

 
 

γ. 

 

 

 

δ. 

 

 

ε.  

 

 
 

ζη.  

 

ζηαζεξή ζπλάξηεζε 

 

 

f
- 8 + 80

 

 

 

ff

- 8 + 80

 

 

 

f
- 8 + 80

 

 

 

f
- 8 + 80

 

 

 

f
+ 8- 8  κ0

 

Πίλαθαο ΙΙ 

1 2 3 4 

γ δ β ζη 
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6. * Να αληηζηνηρίζεηε ζε θάζε ζπλάξηεζε ηεο ζηήιεο Α ηνπ πίλαθα Ι, ην πιήζνο ηωλ ζεκείωλ θακπήο πνπ 

αλαθέξεηαη ζηε ζηήιε Β, ζπκπιεξώλνληαο ηνλ πίλαθα ΙΙ.  

Πίλαθαο Ι 

΢ηήιε Α ΢ηήιε Β 

 

 

1.  f (x) = lnx, x > 0 

 

 

2. g (x) = εκx, x  R 

 

 

3. h (x) = 5x
3
 + x + 1, x  R 

 

 

4. t (x) = x
4
 - 2x

3
, x  R 

 

 

 

 

 

α. 2 

 

β. 0 

 

γ. 4 

 

δ. άπεηξα 

 

ε. 1 

 

ζη. 3 

 

 

 

 

 

Πίλαθαο ΙΙ 

1 2 3 4 

β δ ε α 
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7.  * Να ζπκπιεξώζεηε ηνλ πίλαθα ΙΙ, έηζη ώζηε ζε θάζε γξαθηθή παξάζηαζε ζπλάξηεζεο ηεο ζηήιεο Α ηνπ 

πίλαθα Ι, θαη ε νπνία δελ παξνπζηάδεη θακπή ζην ζεκείν x0, λα αληηζηνηρεί ε ζρέζε πνπ ηζρύεη από ηε 

ζηήιε Β.  

 

Πίλαθαο Ι 

΢ηήιε Α ΢ηήιε Β 

 

 

 

 

 

1. 

 

 

 

 

 

 

 

2. 

 

 

 

 

 

 

 

x

y

0

y´

x´ x0

 

 

 

 

x

y

0

y´

x´ x0

 

 

 

 

α. ε f δελ είλαη παξαγωγίζηκε ζην 

x0 

 

 

 

β. ε f δελ αιιάδεη είδνο θπξηόηεηαο 

ζην x0 

 

 

 

γ. ε f ζηξέθεη ηα θνίια πξνο ηα 

άλω ζην R 

 

 

 

 

Πίλαθαο ΙΙ 

1 2 

α β 
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8. * Να αληηζηνηρίζεηε θάζε ζπλάξηεζε ηεο ζηήιεο Α ηνπ πίλαθα Ι ζηηο αζύκπηωηέο ηεο (αλ ππάξρνπλ), πνπ 

γξάθνληαη ζηε ζηήιε Β, ζπκπιεξώλνληαο ηνλ πίλαθα ΙΙ.  

Πίλαθαο Ι 

΢ηήιε Α ΢ηήιε Β 

 

 

1.  f (x) = 
4 -2x 

1 2x 
 

 

 

2. f (x) = 
1  x

7  5x  3x
2

23




 

 

 

3. f (x) = 3x
3
 - 3x

2
 + 6 

 

 

4. f (x) = 
x

lnx
 

 

 

 

 

 

α. θαηαθόξπθε x = 1 

νξηδόληηα y = - 2 

 

β. δελ ππάξρνπλ  

 

γ. θαηαθόξπθε x = 2 

νξηδόληηα y = 1 

 

δ. πιάγηα y = 5x + 3 

 

ε. πιάγηα y = 3x + 5 

 

  ζη. θαηαθόξπθε x = 0 

νξηδόληηα y = 0 

 

Πίλαθαο ΙΙ 

1 2 3 4 

γ ε β ζη 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 



 

                                                                                      

                                                                                               Είμαζηε ηστεροί ποσ είμαζηε δάζκαλοι  

 

www.efklidis.edu.gr                                                    21                     Τρίκαλα ηηλ.-fax(24310-36733) 

 

Δξωηήζεηο ζπκπιήξωζεο 

 

 

1. * Να ζπκπιεξώζεηε θάζε ζηήιε ηνπ παξαθάηω πίλαθα κε ΝΑΙ αλ ηζρύεη ην αληίζηνηρν ζεώξεκα ή κε ΟΦΙ 

αλ δελ ηζρύεη: 

 

Γξαθηθή 

παράζηαζη 

Θεώρημα  

Bolzano 

Θεώρημα  

Rolle 

Θεώρημα  

μέζης ηιμής 

x

y

0

y´

x´ α β

 

   

x

y

0

y´

x´
α

β

 

   

x

y

0

y´

x´
α β

 

   

x

y

0

y´

x´ α
β

 

   

x

y

0

y´

x´
α β
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2.  * Να ζπκπιεξώζεηε ηνλ παξαθάηω πίλαθα: 

  

Γξαθηθή παξάζηαζε  

ζσνάρηηζης f  

Πίλαθαο Μεηαβνιώλ ζπλάξηεζεο f  

x

y

0

y´

x´

1

 

 

x

y

0

y´

-1 1

1

 

 

x

y

0

y´

x´ -2
21

-1
3

 

 

x

y

0

y´

x´ -2 21-1
3

4

1

 

 

 

 

 

3. * Γίλεηαη ε γξαθηθή παξάζηαζε ηεο παξαγώγνπ f ΄ 

κηαο ζπλάξηεζεο f.  

x

y

0

y´

x´
-1 1

C ´f
 

 α) Να ζπκπιεξώζεηε ηνλ πίλαθα γηα ηε κνλνηνλία ηεο f: 

x -  +  

f ΄ (x)    

f (x)   

 

β) Να ζρεδηάζεηε κηα πηζαλή γξαθηθή παξάζηαζε ηεο f.  
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4.  * Σηα ζρήκαηα Ι θαη ΙΙ έρνπκε ηηο γξαθηθέο παξαζηάζεηο ηωλ |f  | θαη f ΄ αληίζηνηρα. Να ζρεδηάζεηε ηε 

γξαθηθή παξάζηαζε ηεο f.  

  

x

y

0

y´

x´ 24

3

C f

 

x

y

0

y´

x´

C ´f

4

3

2

3

 

I 
II 

 

 

 

5. * H γξαθηθή παξάζηαζε Cf΄ ηεο παξαγώγνπ κηαο 

ζπλάξηεζεο f θαίλεηαη ζην ζρήκα. Να 

ζπκπιεξώζεηε ηνλ παξαθάηω πίλαθα.  
x

y

0

y´

x´

21

-1
3 4 5

C ´f

 

 

 

Διάζηημα  

[0, 1] 

Γηάζηεκα  

[1, 2] 

Γηάζηεκα  

[2, 3] 

Γηάζηεκα  

[3, 4] 

Γηάζηεκα  

[4, 5] 

Πξόζεκν ηεο f ΄       

Μνλνηνλία ηεο f      

Μνλνηνλία ηεο f ΄       

Δίδνο θπξηόηεηαο ηεο 

f 

     

 x0 = 1 x0 = 2 x0 = 3 x0 = 4 x0 = 5 

Αθξόηαηα ηεο f      

΢εκεία θακπήο ηεο f      
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Δξωηήζεηο δηάηαμεο 

 

1. * Να δηαηάμεηε κε αύμνπζα ζεηξά ηηο ηεηκεκέλεο ηωλ αθξνηάηωλ θαη ηωλ ζεκείωλ θακπήο ηεο 

ζπλάξηεζεο f (x) = (x - 1)
3
 (x + 1)

3
.  

 

2.  * Γίλεηαη ε ζπλάξηεζε f (x) = x
3
 - 1 θαη ηα δηαζηήκαηα [-2, -1], [- 1, 0],  

[0, 1], [1, 2]. Να βξείηε ηνπο αξηζκνύο μ1, μ2, μ3, μ4 πνπ πξνθύπηνπλ από ηελ εθαξκνγή ηνπ ζεωξήκαηνο 

κέζεο ηηκήο γηα ηελ f ζηα παξαπάλω δηαζηήκαηα. Να δηαηάμεηε ηνπο παξαπάλω αξηζκνύο κε θζίλνπζα 

ζεηξά.  

 

3.  * Αλ κηα ζπλάξηεζε f ζηξέθεη ηα θνίια θάηω ζην R θαη x1 < x2, λα δηαηάμεηε ηνπο αξηζκνύο f ΄ (x1), f ΄ 

(x2), f ΄ 






 

2

 x x 21 . 

 


