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ΓΙΑΓΩΝΙΣΜΑ ΣΤΑ ΜΑΘΗΜΑΤΙΚΑ  

 

Ον/μο:………………..                                                        Γ΄ Γςμναζίος                                    

Ύλη: Αλγεβπικέρ παπαζηάζειρ-Eξιζώζειρ-Ανιζώζειρ-      11-03-12 

          Γεωμεηπία                    

 

Θέμα 1
ο
: 

Α. i. Τη νλνκάδνπκε εμίζσζε α΄ βαζκνύ ;                                        (3 μον.) 

     ii. Να ιύζεηε ηελ αλίζσζε x 0                                           (6 μον.) 

     iii. Πόηε δύν πνιύγσλα είλαη όκνηα ;                                           (4 μον.) 

 

Β. Να απαληήζεηε κε (Σ) Σσζηό ή (Λ) Λάζνο ζηηο παξαθάησ πξνηάζεηο 

     θαη λα δηθαηνινγήζεηε ηελ απάληεζή ζαο . 

     i. Υπάξρεη κνλώλπκν πνπ είλαη ίζν κε ην αληίζεηό ηνπ .            Σ      Λ 

     ii. 
3 2 3

x 3x 3x 1 (x 1)       .                                                    Σ      Λ 

     iii. 
2

1
2 2



 
 

 
.                                                                   Σ      Λ 

     iv. Ζ εμίζσζε 
2

x x 0      , κε άγλσζην ην x είλαη 

          2
νπ

 βαζκνύ  .                                                                            Σ     Λ 

     v. Ζ εμίζσζε 

2
(x 1)

0
x 1





 έρεη ιύζε ηνλ αξηζκό 1.                     Σ     Λ 

     vi. Αλ δύν νξζνγώληα ηξίγσλα έρνπλ δύν πιεπξέο ίζεο 

          κία πξνο κία είλαη ίζα .                                                           Σ     Λ 

                                                                                                 (6x2=12μον.) 

Θέμα 2
ο
: 

 Α. Να απνδείμεηε όηη : 
2

( )( ) (2 )(2 ) 3 0               . 

                                                                                                           (8 μον.)  

 Β. Να δείμεηε όηη ν αξηζκόο 753
2
-674

2
 είλαη πνιιαπιάζην ηνπ 79. 

                           (5 μον.) 

 Γ. Να θάλεηε ηηο πξάμεηο : 

2
x x 1 x

:
x 3 x 3 x 1

 
 

   
                             (12μον.) 
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Θέμα 3
ο
: 

Α. Να ιύζεηε ηηο εμηζώζεηο : 

     i. 
2

x 2x                                                                                       (2μον.) 

     ii.
2

2x 1 0                                                                                    (2μον.) 

     iii.
2

2x x 1                                                                                  (3μον.) 

     iv.

2

2

x 7x 2x 1 3
2

x 1 1 xx 1

 
  

 
                                                       (6μον.) 

 

Β.i. Αλ α>1 θαη β<2 , λα απνδείμεηε όηη : 

        α. ( 1)( 2) 0     θαη  

        β. 2 2                                                                  (2x2=4μον) 

    ii. Να ιύζεηε ηελ αλίζσζε : 
2 2 2

(3x 1) (x 2) 8x 1                  (3μον.) 

    iii. Να βξείηε ηηο θνηλέο ιύζεηο ησλ αληζώζεσλ : 

         3x 2 2x 1
5x 1 7x 5

  
  

                                                                          (5μον.) 

 

Θέμα 4
ο
: 

 Α. Σην δηπιαλό ζρήκα έρνπκε ην ηξίγσλν 

      ΑΒΓ θαη ην ύςνο ηνπ ΑΓ .Αλ ΒΔ=ΑΒ , 

      ΓΕ=ΑΓ θαη    ,   λα  

      απνδείμεηε όηη : 

      i. EK=AΓ              ii. ΑΓ=ΛΕ     

   

                                                                                                    (2x2=4μον.) 

      iii.Να εμεγήζεηε γηαηί ηα ζεκεία Δ θαη Ε 

          ηζαπέρνπλ από ηε ΒΓ .                                                             (4μον.) 

 

 

Β. Σην δηπιαλό ζρήκα , λα ππνινγίζεηε ην x 

    θαη ην y . 

 

 

 

    

                                                                                                            (8μον.) 
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Γ.i.Να απνδείμεηε όηη ηα ηξίγσλα 

      ΑΒΓ θαη ΓΔΕ είλαη όκνηα .  

    ii. Να βξείηε ην ιόγν ησλ πεξηκέηξσλ  

        ηνπο . 

    iii. Να βξείηε ην ιόγν ησλ εκβαδώλ  

         ηνπο .                                                                             

                                                                                                                                                           

                                                                                                     (3x3=9μον) 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

                                          ΚΑΛΗ ΔΠΙΤΥΦΙΑ    
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                                ΑΠΑΝΤΗΣΔΙΣ(Δνδεικηικέρ) 

 

Θέμα 1
ο
: 

  A.i. Δμίζσζε α΄ βαζκνύ , νλνκάδνπκε θάζε εμίζσζε ηεο κνξθήο 
         x 0.    

     ii. Έρνπκε x 0    

                       x    

         ● Αλ α>0 ηόηε 
x

x
  

  
      

         ● Αλ α<0 ηόηε 
x

x
  

  
      

         ● Αλ α=0 ηόηε ε αλίζσζε παίξλεη ηε κνξθή 0x    νπόηε : 

            * Αλ β>0 , ηόηε –β<0 άξα 0x>-β αόξηζηε . 

            * Αλ β0 ηόηε -β0 άξα 0x>-β αδύλαηε . 

      

      iii. Γύν πνιύγσλα είλαη όκνηα , αλ έρνπλ ηηο πιεπξέο ηνπο αλάινγεο 

           θαη ηηο αληίζηνηρεο γσλίεο ηνπο ίζεο . 

 

  Β.i.  Σ ην κεδεληθό κνλώλπκν . 

      ii. Σ από ηελ ηαπηόηεηα θύβνο αζξνίζκαηνο . 

           
3 3 2 2 3

( ) 3 3            

      iii. Σ 
2 2

1.
2 2 2

 

  


  

  
 

      iv. Λ Πξέπεη 0   γηα λα είλαη 2
νπ

 βαζκνύ . 

       v. Λ Ζ εμίζσζε 

2
(x 1)

0
x 1





 έρεη λόεκα όηαλ x 1 0   δειαδή x 1 . 

      vi . Σ από ηα θξηηήξηα ηζόηεηαο νξζνγσλίσλ ηξηγώλσλ . 

 

Θέμα 2
ο
: 

 Α. 
2

( )( ) (2 )(2 ) 3              = 

        
2 2 2 22

2 3          
 

 

       
2 2 2 2 2

(4 ) 3           

       
2 2 2 2 2

4 3           
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2 2

3 3 0      

 

 

  Β. 
2 2

753 674 (753 674)(753 674)    =79 1427  

       άξα πνιιαπιάζην ηνπ 79. 

  Γ. 

2
x x 1 x x x 3

:
x 3 x 3 x 1 x 3 x 1

    
     

       

2
x

x 1
 


 

       

2
x(x 3) x

(x 3)(x 1) x 1


  

  

2 2 3

2

x x x x x

x 1 x 1 (x 1)(x 1) x 1


  

    
 

 

Θέμα 3
ο
: 

 Α.i. 
2 2

x 2x x 2x 0 x(x 2) 0       x 0   ή x 2 0 x 2     

     ii. 

2
2 2 2x 1

2x 1 0 2x 1
2 2

     
2 1 1

x x
2 2

     ή 
1

x
2

   

          δειαδή 
1 1 2 2

x
22 2 2


  

  
 ή 

                        
1 1 2 2

x
22 2 2


     

  
 

     iii. 
2 2

2x x 1 2x x 1 0       

           α=2        
2 2

4 ( 1) 4 2 ( 1) 1 8 9 0               

           β=-1       Άξα ε εμίζσζε έρεη δύν άληζεο ξίδεο , ηηο : 

           γ=-1       1

1 3 4
x 1

2 4 4





  
    

 
                                         ή

 

                          2

1 3 2 1
x

2 4 4 2
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    iv. 

2

2

x 7x 2x 1 3
2

x 1 1 xx 1

 
   

 
 

          

2
x 7x 2x 1 3

2
(x 1)(x 1) x 1 x 1

 
   

   
 

           

           E.K.Π=(x-1)(x+1) 

           Πξέπεη x 1 0 x 1     θαη x 1 0 x 1      
 

           Με απηνύο ηνπο πεξηνξηζκνύο έρνπκε : 

         

2
x 7x

2(x 1)(x 1) (x 1)(x 1)
(x 1)(x 1)


    

 
= 

         = 
2x 1 3

(x 1)(x 1) (x 1)(x 1)
x 1 x 1


     

 
 

         
2

2(x 1)(x 1) (x 7x) (x 1)(2x 1) 3(x 1)           

         
2 2 2

2(x 1) x 7x 2x x 2x 1 3x 3          

         
2 2 2

2x 2 x 7x 2x x 2x 1 3x 3 0            

         
2

x x 0    x(x 1) 0 x 0      ή x 1 0 x 1      

          απνξξίπηεηαη . Άξα x=0. 

 

Β.i.α.  1 1 0
2 2 0

 
 
  

 
  

 (α-1)(β-2)<0 εθόζνλ ην γηλόκελν ελόο 

                                                  ζεηηθνύ κε έλαλ αξλεηηθό είλαη αξλεηηθόο. 

      

      β. Από ην πξνεγνύκελν εξώηεκα έρνπκε όηη αλ α>1 θαη β<2 

          ηόηε ( 1)( 2) 0 2 2 0            2 2       

 

    ii. 
2 2 2

(3x 1) (x 2) 8x 1       

        
2 2 2

9x 6x 1 (x 4x 4) 8x 1         

        
2 2 2

9x 6x 1 x 4x 4 8x 1         

         
2 2 2

9x 6x x 4x 8x 1 4 1          

         
2x 2

2x 2 x 1
2 2
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     iii. 3x 2 2x 1         θαη       5x 1 7x 5     

          3x 2x 1 2       θαη       5x 7x 5 1      

           x 1                          θαη       2x 4     

                                                         
2x 4

2 2


 

 
 

                                                           x 2  

                           
         

            Άξα x>2. 

   

 

Θέμα 4
ο
: 

  Α.  

 

                 
 

   i. Σπγθξίλνπκε ηα νξζνγώληα ηξίγσλα ΒΚΔ , ΑΓΒ : 

      1 2
ˆ ˆ1. Β = Β (σο θαηαθνξπθήλ)

2. ΒΔ = ΑΒ (Y)





Τα ηξίγσλα έρνπλ κηα πιεπξά 

                                                             θαη κηα γσλία αληίζηνηρα ίζεο 

                                                             άξα είλαη ίζα , άξα όια ηνπο 

                                                             ηα ζηνηρεία ίζα , άξα ΔΚ=ΑΓ (1) 
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 ii. Σπγθξίλνπκε ηα νξζνγώληα ηξίγσλα ΑΓΓ , ΓΛΕ : 

       1 2
ˆ ˆ1. (σο θαηαθνξπθήλ)

2. ( )
    

   
 Τα ηξίγσλα έρνπλ κηα πιεπξά θαη  

                                                              κηα γσλία αληίζηνηρα ίζεο άξα είλαη 

                                                              ίζα άξα όια ηνπο ηα ζηνηρεία ίζα , 

                                                              άξα ΑΓ=ΛΕ (2) 

 

 

    iii. Από (1) , (2) έπεηαη όηη ΔΚ=ΑΓ=ΛΕ άξα ΔΚ=ΛΕ δειαδή ηα Δ θαη Ε 

         ηζαπέρνπλ από ηε ΒΓ . 

 

Β.  

                                                            

      

      

 

 

 

 

     Δθόζνλ ΑΒ , ΔΕ , ΓΓ θάζεηεο ζηελ ΑΓ έπεηαη όηη είλαη παξάιιειεο . 

     Άξα εθόζνλ νη ηξεηο απηέο παξάιιειεο νξίδνπλ ίζα ηκήκαηα ζηελ ΑΓ , 

     ζα νξίδνπλ ίζα ηκήκαηα θαη ζε θάζε άιιε επζεία πνπ ηηο ηέκλεη ,  

     δειαδή θαη ζηηο ΚΜ , ΒΓ . Άξα : 

     ΚΛ=ΛΜx=7 

     ΒΕ=ΕΓ 2y=y+42y-y=4y=4 

 

Γ.   

             
 

 

    i. Σην ηξίγσλν ΑΒΓ είλαη ˆ ˆ ˆ ˆ180 110 40 180        

                                              ˆ ˆ180 150 30      
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       Άξα ηα ηξίγσλα ΑΒΓ θαη ΓΔΕ έρνπλ δύν γσλίεο ίζεο κία πξνο κία , 

       δειαδή είλαη όκνηα . 

 

    ii. Ο ιόγνο ησλ πεξηκέηξσλ ηνπο ζα είλαη ίζνο κε ην ιόγν νκνηόηεηάο 

         ηνπο .Γηα ην ιόγν νκνηόηεηαο έρνπκε : 

         
  

  
  

 δειαδή 
10 10 : 2 5

8 8: 2 4
     

          Άξα 
5

4





 


 

    iii. Ο ιόγνο ησλ εκβαδώλ ηνπο ηζνύηαη κε ην ηεηξάγσλν ηνπ ιόγνπ 

          νκνηόηεηάο ηνπο . 

          Άξα 

2
2 5 25

4 16





 

   
  

 


