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ΘΔΜΑ Α 

 

Α1.Να απνδείμεηε όηη γηα θάζε , R ηζρύεη         . 

      Πόηε ηζρύεη ε ηζόηεηα;                                                                 (μον.9) 

 

Α2.Τη νλνκάδεηαη ηαπηόηεηα θαη ηη εμίζωζε κε άγλωζην x;              (μον.5) 

 

Α3.Πόηε νξίδεηαη ε παξάζηαζε     θαη πόηε ηζρύεη ε ηζόηεηα 

            ;                                                                         (μον.3) 

 

Α4.Γηα πνηεο ηηκέο ηνπ x ηζρύεη d(x,2) x 5 3    ;                         (μον.3) 

 

Α5.Να θπθιώζεηε ην  (Σ)  ή ην  (Λ) ζηηο πξνηάζεηο: 

      1. 9 4 5 2 5                                                                           Σ   Λ 

 

      2.
3 3 2 2( ) ( 2 )                                                        Σ   Λ 

 

      3.
25 55 25                                                                                         Σ   Λ 

 

      4.
2 2 2( 1) ( 1) 0                                                                       Σ   Λ 

 

      5.Η εμίζωζε 2( 1) x 1       έρεη κνλαδηθή ιύζε ωο πξνο  

         x γηα θάζε R .                                                                          Σ   Λ 

                                                                                                            (μον.5) 
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ΘΔΜΑ Β 

Β1.Να ιπζεί ε εμίζωζε 
2

3 2 x 4

x 2 x x 2x


 

 
                                   (μον.10) 

 

Β2.Αλ 3 3x y δείμηε όηη  2x 3x 2y 3y    .                                     (μον.8) 

 

Β3.Αλ 2   λα δείμεηε όηη 4 2 2      .                              (μον.7) 

 

 

ΘΔΜΑ Γ 

Γ1.Οη πιεπξέο νξζνγωλίνπ είλαη 5 2 6   θαη  β= 5 2 6      

      1.Βξείηε ηελ πεξίκεηξό ηνπ.                                                         (μον.7) 

      2.Βξείηε ην εκβαδό ηνπ.                                                                (μον.4) 

      3.Βξείηε ηε δηαγώληό ηνπ.                                                             (μον.4) 

 

Γ2.Αλ 2 2( 1) 1  θαη  (β 1) 4      δείμηε όηη 1 2 7     .      (μον.5) 

 

Γ3.Αλ ε εμίζωζε 2 2( ) x 3 2          έρεη άπεηξεο ιύζεηο  

      δείμηε όηη ε εμίζωζε 2016 2017( 1) x 1       είλαη αδύλαηε.      (μον.5) 

 

 

ΘΔΜΑ Γ 

 

Γηα ηνπο αξηζκνύο α θαη β ηζρύεη 2 2 4 4     . 

Γ1.Να απνδείμεηε όηη α=0 θαη β=2.                                                    (μον.6) 

Γ2.Αλ
2 2x x 6x 9

x  θαη  
x x 3

 
      


 απνδείμηε όηη Κ=2.   (μον.6) 

Γ3.Αλ 43 ( 1) 27 9 ,      απνδείμηε όηη Λ=3.                            (κνλ.5) 

Γ4.Να ιύζεηε ηελ εμίζωζε 
2 2 yy 4 4y 5

K

 
 
 

.                   (μον.6) 

 

 

ΚΑΛΗ  ΔΠΙΤΥΦΙΑ 
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Απανηήζεις (Δνδεικηικές) 

ΘΔΜΑ Α 

Α1,  Α2  Θεωξία. 

Α3.Η παξάζηαζε   νξίδεηαη όηαλ 0    δει. όηαλ νη α, β είλαη   

      νκόζεκνη ή έλαο ηνπιάρηζηνλ είλαη κεδέλ. 

      Η ηζόηεηα       ηζρύεη όηαλ 0  θαη  β 0    . 

 

Α4.Η ηζόηεηα d(x,2) x 5 3  γξάθεηαη x 2 x 5 3        θαη   

      ζεκαίλεη όηη ε απόζηαζε, πάλω ζηνλ  x΄x, ηνπ x από ην 2 θαη ην 5  

      είλαη 3.Αξα 2 x 5  . 

 

Α5. 1.Σωζηό, γηαηί 
22 2(2 5) 2 5 2 2 5 9 4 5           

       2.Λάθος. Τν ζωζηό είλαη 3 3 2 2( ) ( )         

       3.Σωζηό. 25 5 25 2 5 25 105 25 5 (5 ) 5 5 , ύ .         

       4.Λάθος. Τν ζωζηό είλαη 2 2 2( 1) ( 1) 0      κε ην  =  λα  

                        ηζρύεη όηαλ 1    . 

       5.Σωζηό. Είλαη 
2

2

1
1 0  άξα x=

1

 
  

 
 . 

 

ΘΔΜΑ Β 

Β1.Ερνπκε:
EK :x(x 2)

2 x 0 k x 2

3 2 x 4 3 2 x 4

x 2 x x 2 x x(x 2)x 2x

 

 

 
     

  
  

      3x 2(x 2) x 4    3x 2x 4 x 4 0x 0       . 

       Αξα νη ιύζεηο ηεο εμίζωζεο είλαη ηα x R  κε x 0 θαη x 2    . 

 

Β2.Θα δείμνπκε όηη 3 3 3 32x 3x 2y 3y 2x 2y 3x 3y 0           

     3 32(x y ) 3(x y) 0     2 22(x y)(x xy y ) 3(x y) 0         

     2 2(x y) [2(x xy y ) 3] 0       πνπ ηζρύεη γηαηί x y  άξα  x y<0    

      θαη 2 2x xy y 3 0    . 

 

Β3.Αθνύ 2 2 2  άξα 2 0  θαη  α+2>0        . 

      Είλαη: 4 2 4 ( 2) 2 2          . 
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ΘΔΜΑ Γ 

 

Γ1. 

1.Η πεξίκεηξνο είλαη  2( ) 2 5 2 6 5 2 6          

    =
2 2 2 2

2 3 2 2 3 2 3 2 2 3 2
 

        
 

  

    =2 2 2( 3 2) ( 3 2) 2( 3 2 3 2) 4 3        . 

    Αξα Π=4 3 . 

      

2. Τν εκβαδό είλαη  

    5 2 6 5 2 6 (5 2 6) (5 2 6)              

    =
2 25 (2 6) = 25 24   1 

                                                                                             

3. Από ην Π.Θ. ηζρύεη:                                                        5 2 6  

       
2 2

2 5 2 6 5 2 6               5 2 6  

     =    5 2 6 5 2 6 10                                            

     άξα 10  . 

 

Γ2. •
2 2( 1) 1 ( 1) 1 1 1 1 1 1 0 2                . 

      •
2 2( 1) 4 ( 1) 4 1 2          2 1 2     

          1 3   . 

     Αθνύ 
(2) ( )0 2 0 2 4

1 3 1 3

      
 

      
 1 2 7    . 

 

Γ3.Αθνύ ε εμίζωζε έρεη άπεηξεο ιύζεηο ζα είλαη: 

      

2

2

0 ( 1) 0 0 ή ι= 1
1

( 1)( 2) 0 1 ή ι= 23 2 0

          
    

            
  

      Γηα 1     ε εμίζωζε γίλεηαη 20170 x ( 1) 1 δει.      

      0 x= 2   , άξα αδύλαηε.  
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ΘΔΜΑ Γ 

 

Γ1.Ερνπκε όηη 2 2 2 24 4 ( 4 4) 0             

        
2 2( 2) 0     2 20 θαη (β 2) 0      0 θαη β=2  . 

 

Γ2.Είλαη  0 x 2    άξα θαη x 3 0   νπόηε: 

      

2x x x 3(x 3) x (x 3)
K 1 ( 1) 2

x x 3 x x 3 x x 3

  
         

  
  

      δει.K 2   

 

Γ3.Είλαη: 
3 343 32 2 343 27 9 3 3 3 3 3 3 3 3 3 3               

      δει. 3   . 

 

Γ4.Η εμίζωζε γξάθεηαη: 

2 62 y y 2 y 2(y 2) 5 5

2 3 3 2 3 3

  
        

      3 y 2 10 2 y 2 y 2 10 y 2 10 ή y 2= 10                

      y 12 ή y= 8   . 


